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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Mbi bai hoc trong sach Chuyén dé hoc tap Toan 12 thuding cé cac phan nhu sau:

Hay bao quan, giir gin sach gido khoa dé danh ting cac em hoc sinh l6p sau!



h
Lot noi dau

Céc ban hoc sinh, quy thiy, ¢6 gido thin mén!

Tiép ndi sach Chuyén dé hoc tap Toan 11, sich Chuyén dé hoc tip Toan 12 thude bd sich
Chén troi sang tao dugc bién soan theo Chuong trinh gido duc phé théng nam 2018 cua
Bo Giao duc va Pao tao. Sach bao gﬁm ba chuyén dé:

Chuyén dé 1. Ung dung toan hoc gidi cic bai todn t6i wu.

Chuyén dé 2. [','1|1g dung toan hoc trong mot 50 vin dé lién quan dén tai chinh,
Chuyén dé 3. Bién ngiu nhién roi rac. Cic 50 dic trung cua bién ngiu nhién rii rac.
Cac chuyén dé nay nham muc dich:

— Cung cfip thém mét s6 kién thirc va ki nang toan hoc nhim dap ung yéu cau phéan hoa,
tao co ho1 cho hoc sinh van dung Toan hoc dé gial quyét cac van dé lién mén va thue tién,
gop phﬁn hinh thanh co so khoa hoc cho giao duc STEM.

— Gap hoc sinh hiéu rd vai tro va nhiing g dung cua Toan hoc trong thyc tién; 1am co s&
cho dinh huong nghé nghi€ép sau Trung hoc phﬁ thong; tao co ho1 cho hoc sinh nhéan biét
niang khiéu, s0 thich cia minh, tir d6 tao dam meé khi hoc Toan.

Mdi chuyén dé déu co néu cdc kién thirc co ban s& hoc va cdc yéu cdu can dat cua
chuyén dé. Cac bai hoc déu xdy dung theo tinh than dinh huéng phat trién ning luc va
thuomng dwgc théng nhit theo cic bude: khoi dong, kham pha, thuc hanh, van dung.
Ching to1 h1 vong rﬁng sach Chuyén dé hoc tip Toan 12 s& hé tro quy thﬁy cO trong
qué trinh day hoc, dong thoi giap cac ban hoc sinh himg thi hon khi hoc tdp bé mén Toan.
Rét mong nhan duoc su gop v ca quy thay, ¢d gido va cac ban hoc sinh dé sach duoc ngay
cang hoan thién hon.

CAC TAC GIA
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Chuyén dé 1
UNG DUNG TOAN HOC
GIAI CAC BAITOAN TOI UU

Trong ddi song, dac biét trong linh vuc kinh té, thuéng xuyén xuat hién bai toan tim gia tri Ion nhat hoac
gia tri nhé nhat cia mét dai lugng nao dé. Trong chuyén dé nay, ching ta lam quen vdi viéc giai nhiing
bai toan nhu vay (goi la bai toan tdi uu) bang cich van dung nhiing kién thiic da hoc vé hé bat phuang trinh
bac nhat hai 4n va vé dao ham.

Nham dat hiéu qua kinh té cao nhat, ngudi ta tim nhiing phuong an san xuat sao cho téi thiéu
hoa chi phi va t6i da hoa lgi nhuan.

\,I Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

- Van dung kién thic vé hé bat phuong trinh bac nhat dé giai quyét mot sé bai toan
quy hoach tuyén tinh.

—- Van dung kién thific vé dao ham dé giai quyét mot sé bai toan téi uu xuat hién trong
thuc tién, bao gdm nhiing bai toan téi uu trong kinh té.



Bai 1.BAI TOAN QUY HOACH TUYEN TiNH

Tir khoa: Bai toan quy hoach tuyén tinh; Ham muc tiéu; Rang buéc; Tap phuong an.

@ Mot thuong nhén sir dung 120 triéu ddng
tién von dé mua t6i da 8 tén trai cay.
Thuong nhén do thu mua hai loai trai cdy
la A véi gia 12 triéu dong/tan va B voi gia
20 triéu dong/tin. Loi nhudn thuong nhin
d6 thu duoc sau khi ban mdi tin hang
d6i voi loai A 1a 1.1 triéu dong, dbi véi
loai B la 1,5 triéu dong. Thuong nhan dé
nén mua khéi lugng bao nhiéu méi loai dé
thu duoc loi nhuin cao nhit khi ban hét
hang da thu mua?

1. Bai toan quy hoach tuyén tinh

Q Xeét bai toan: Tim gia tr1lon nhét
v gia tnn nho nhit cua biéu thirc
F=x+ 2y vao (x; y) 1a nghiém
cta hé bat phuong trinh

(x—2y+42>0

x+y-5<0

1 (@D

x=0
y=0.

Mién nghiém Q cua hé (I) la mién tir gide OABC (duge td mau) trén Hinh 1. Vi gia tri F
cho trudc, xét duong thing d: x+ 2y — F =0 hay y = —§+ %
Tra lon cac cau hoi sau dé giai bai toan trén.

a) Vi gid tri nao coa F thi duéng thing d di qua diém O, diém B?

b) Khi gia tri cua F ting (hodc giam) thi tung d6 giao diém cua d vai truc Oy thay doi
nhu thé nao? Khi do, phuong cua duong thang d co thay doi khong?

¢) Vi diéu kién nao cua F thi duong thing d va mién nghiém Q c6 diém chung?
d) Tir d6, chi ra gia tri 16n nhit va gia tri nho nhét cia biéu thic F = x + 2y trén
mién nghiém Q. Biéu thire F dat duoc cac gia tri do tai diém nao?
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Bai toan tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét cua biéu thirc F = x + 2y trén mién nghiém Q
ctia hé bat phuong trinh béc nhat (I) goi 1a bai todn quy hoach tuyén tinh. Biéu thirc F
go1 la ham muc tiéu, hé (I) go1 la rang budc, mién nghiem € cua hé (I) go la tap phuong an
cua bai toan.

Téng quat, ta cé dinh nghia sau:

*  Bai todn quy hoach tuyén tinh (hai bién) 1a bai toan tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat
cua biéu thirc dang F = F(x, y)= ax + by (a va b 1a cic s6 thuc khong dong thoi bing 0)
trén mién nghiém Q ctia mdt hé bit phuwong trinh bac nhat hai 4n (x va y).

Biéu thire F(x, ) goi 1a ham muc tiéu, hé bat phuong trinh bic nhat goi 1a rang budc,
mién nghiém Q goi la tap phwong an cua bai toan quy hoach myén tinh do.

Trong ,@, ta ﬂlfi}-’ tap phuong an Q2 la mién da giac (tor grac O4BC) va ham muc tiéu
F = x + 2y dat gia tri 16n nhét, gia tri nho nhit tai dinh cua Q.

Téng quat, ngudi ta chimg minh dwoc rang khi tip phuong an Q cua bai toan quy hoach
tuyén tinh 1a mién da gidc thi ham muc tiéu luén dat gia tri Ién nhit va gia tri nho nhat
tai dinh cua ).

Tur d6, dé giai bai toan quy hoach tuyén tinh trong trwomg hop tip phuong an la mién da giac,
ta thuc huén cac budée nhu sau:

*  Budc 1: Biéu dién tap phuong an cua bai toan trén mét phing toa dé Oxy.
Buoe 2: Tinh gia tn1 cua biéu thirc F ta1 cac dinh cua €.
Gia tri 16n nhat (nho nht) trong cac gia tri nay 1a gia tri 16n nhit (nho nhat) caa F
trén €.

Chii y:
a) Trong bai toan quy hoach tuyén tinh, ta viét

F=ax+ by — max (hodc min)
dé thé hién tim gia tri 16n nhit (hodc gia tri nho nhét) cua F. Néu tim ca gia tri 1ém nhit va
g1a tr1 nho nhat cua F thi ta viét

F=ax+ by - max, min.

b) Gia tri 16n nhat, gia tri nho nhit cua F trén Q duoc ki hiéu lan luot 1a max F va min F.
Vo1 hai 50 thuc x;, ¥, cho trude, ta viét Flx,; v,) dé chi gia tn cua ham muc ticu /= ax + by
khi x =x,, v = .



Vidu 1. Giai bai toan quy hoach tu}rén tinh:
F=2x - 5y — max, min

vo1 rang budc

2x+y—-420

2x—y=0

2x+3y-12<0

y=0.
Giai

Tap phuong an Q2 la mién tir glac ABCD

trén Hinh 2.

Toa do giao diém A cua hai dudng thang

2x—y=0va2x+y—4=0I1anghém cua

hé phuong trinh:

2x—y=0 x=1
=2 = A(1; 2).
2x+y-4=10 y=2

Hinh 2
Tuong tu, ta tim duoc B(%; 3} ,C(6;0), D(2;0).
(;a tr cua biéu thic F ta1 cac dinh cua €):

F(1:2)=2.1-5.2=-8: FG;?.)::%-SJ:-]E;

F(6;0)=2.6-5.0=12: F2:0)=2.2-50=4.

. 3
T do, max F = F(6; 0)=12; mmF=F(—; 3):—12.
0 a 2

,@ Xét ban toan quy hoach tu:,-’én tinh:
F=2x+y — max, min

vo1 rang budc

x+y—420
3x—y=20
1x20 (I
vzl

Téap phuong 4n Q cua bai toan 1a phin duoc AR
5

t6 mau trén Hinh 3. Hai diém A(1; 3) va B(3; 1) £\ \q
go1 la cac dinh cua €. 2 Nd x+y>4=0

Véi gia tri F cho trude, xét dudng thing Hinh 3
d:2x+y=Fhayd y=-2x+F.

B |




Tra 1o cac cau hoi sau dé giai bai toan trén.
a) Tim gia tri cua F dé duong thang d di qua diém A(1: 3). Goi gia tri tim duoc 1a F,
b) Khi gié tri cua F ting (hodc giam) thi tung do giao diém cua d véi truc Oy thay d6i
nhur thé nao? Khi do, phuong cua dudng thing d co thay ddi khong?
¢) Néu F < F, thi d va Q c6 diém chung khéng? Tir do, chi ra gia tri nho nhat caa ham
muc tiéu = 2x + y trén ().
d) Véi gia tri nao cua F thi  va Q ¢6 diém chung? Ham muc tiéu F = 2x + y dat
gia tri 16m nhit trén Q hay khong?
Trong ,@ tap phm:mg an Q khéng phai 1a mién da giac; ham muc tiéu F chi dat gid tri
nho nhét (tai diém 4) ma khnng dat gia tn lon nhét trén Q.
Trong truomg hop téng quat, néu tip phuong an Q khong phai 1a mién da giac thi ham
muc tiéu F = ax + by cua bai toan quy hoach tuyén tinh c6 thé khong dat gia tri lon nhat,
gia tri nho nhat trén Q. Tuy nhién, ngudi ta chimg minh duoc ring néu F dat gia tri
16m nhat hay gia tnn nho nhét trén Q thi F dat g1a tr1 do ta1 dinh cua Q.
Cha y: Nhiéu bai toan quy hoach tuyén tinh xudt phat tir tinh hm"jng thuc té co tap
phuong an € (khong la mién da g1ac) nam trong goc phfm tu thir nhat (coa mat phfmg
toa do Oxy) va ham muc tiéu F = ax + by co cac hé sb a, b khong am. Khi do, ngu ta
chimg minh dugc ring F luén dat gia tri nho nhit trén Q tai dinh nao do cua Q.
Tir d6, d6i voi bai toan quy hoach tuyén tinh
F=ax+ by = min
voi tip phuong an khéng la mién da gidc nim trong goc phan tu thir nhét va cac hé sb a
va b khong am, ta co thé giai hﬁng cach thuc hién cac budc nhu sau:

*  Buéc I: Biéu dién tip phuong an Q cua bai toan trén mat phang toa do Oxy.
Buroe 2: Tinh gia tr1 cua biéu thire F' tai cac dinh cua €.
Gia tri nho nhét trong cac gid tri nay 1a gid tri nho nhit cua F trén Q.

Vi du 2. Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=3x+ 5y — min
vol rang budc
x+2y=z5
—y=2
x=1
y=0.
Gidi
Viét la1 rang budc cua bai toan thanh
x+2y-5=20
x—y—2=0
x=1
y=0.



Tap phuong an € cua bai toan la mién khong gach
chéo trén Hinh 4 (khong la mién da glac).

Toa do diém A 1a nghiém cua hé

x=1 x=1
<> = A(1; 2).

x+2y-5=10 y=2
Twong tu, tim duoc diém B(3; 1).
Mién © ¢6 hai dinh la A(1; 2) va B(3; 1).
Do Q nim trong goc phéﬂtﬂthﬁ nhét va cac hé sb
cua biéu thirc F = 3x + 5y déu duong nén F dat Hinh 4
g1a tr1 nho nhét ta1 mot dinh cua €.
Taco F(1;2)=3.1+5.2=13; F(3;)=3.3+5.1=14.
Viy F dat gia tri nho nhét tai dinh A(1; 2) va n‘:}inF=F{l; 2)=13.

Q Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:

F=4x+ 3y - max, min

vo1 rang budc

x+2y-8<0
4Ex—_],»'—u‘fr*f_-’-ﬂ
xz0
vzl

% Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:

@ Cho bai toan quy hoach tu‘jén tinh x}\“

10

F=25x+ 10y — min
vo1 rang budc
2x-3y<6
x+y=4

x=2.

F=3x+ 3y — max, mm
co tip phwong an Q 1a mién tr gidc ABCD
(duoc to mau nhu Hinh 5) vin cac dinh 1la A(0; 5),
B(4; 1), C(2; 1) va D(0; 2).

a) (a1 bai toan quy hoach tuyén tinh da cho.

b) Ham muc tiéu F dat gia tr1 lon nhit trén Q 1

tal bao nhiéu diém? Giai thich. 2]




2. Ung dung vao cac bai toan thuc té

,@ Xét tinh hudng thuong nhén thu mua tréi cay o (») (trang 6).
a) Néu goi x, y (tinh theo tan) lan luot la khéi lugng trai cdy loai A va B duoc
thuong nhan thu mua thi x va y phai thoa mén hé bat phuong trinh bic nhét hai 4n nao?

b) Tir do, phat biéu bai toan quy hoach tuyén tinh tim khéi lwong thu mua mdi loai
trai cay dé thu duoc lo1 nhudn cao nhat. Giai bai toan do.

Nhiéu bai toan téi wu trong thuc té dan dén giai bai toan quy hoach tuyén tinh (hai n).
D¢ giai cac bai toan nhu vy, ta thuong thuc hién cic bude nhu sau:
g Budre 1: Dt hai dn biéu thi hai dai lrong chwa biét (can tim). Viét diéu kién co nghia

cho céc 4n do.
Budre 2: Tir dir kién cua bai toan, viét biéu thirc biéu thi dai luong cin tim gid tri
toi wu va cac bat phuong trinh bac nhit déi véi hai én trén. Tir do, phat biéu bai toan
quy hoach tuyén tinh nhan duoc.
Budre 3: Giai bai toan quy hoach tuyén tinh va tra 161,

Vi du 3. Tai mdt xudng co khi, dé san xuat méi loai san phﬁm Ava B cin dung hair may
I va II. Dé san xuit mot san pham loai A phai dung may I trong 1 gio va may 1l trong
3 g0, dbi voi mot san ph:;im loa1 B phai dung may I trong 2 g1o va may II trong 2 g10.
M&di tuin may I lam viéc t6i da 40 gio, may 11 1am viéc tdi da 60 gid. Mdi san pham A
cho loi nhudn 2 tridu dong, mdi san pham B cho loi nhudn 3 triéu déng. Mdi tuin xwong
san xuat bao nhiéu san phﬁm moi loai A va B thi thu duoc loi nhuin cao nhat? Biét rf'mg
san phfim san xuat ra déu ban hét.
Gidi
Goix,y(x=z0,y=0) lan luot la sO san phﬁm loa1 A va B duoc san Xuit trong mot tufn.
Khi do, lo1 nhuan thu duoc 1la P = 2x + 3y (triéu démg]_
Do thoi gian lam viée toi da mi tuan coa may I va may 11 1an luot 1a 40 gio va 60 gio nén
tacox+ 2y =40 va 3x + 2y < 60.
Tir do, ta nhan duoc bai toan quy hoach tuyén tinh:
P=2x+3y - max

vo1 rang budc

x+2y =40

Ix+2y=60

xz0

y=0.

n
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Tap phuong an €2 cua bai toan la mién tir glac OABC trén Hinh 6 van cac dinh O(0; 0),
A(0; 20), B(10; 15 ), C(20; 0). Gia tr1 cua P tai cac dinh:

P(0;0)=0;

'II||I /1] /! -'I,I' I 'In'l,'
P(0;20)=1.0+3.20 = 60; XN f,f,l.*,f, |
P(10: 15)=2 .10+ 315 = 65: A ey

P(20;0)=2.20+3.0=40.
Do do mng=ﬁS:, dat duoc khix =10, y = 15.

AV VALY]

\NTEZLYA VA
il

Viy mdi tuidn xuwong san xudt 10 san phim ‘h VARG T"'
, ] i
loar A va 15 san pham loa1 B thi thu duoc \Rﬁ‘ VAN e "Y’ *’

loi nhudin cao nhét 1a 65 triéu dong. Hinh &

Vidu 4. Thirc dn vit nudi tai mét phong thi nghiém dugce trén tir hai loai thirc dn A va B,
Vo1 yéu cau cung czflp it nhat 540 g protein va it nhét 160 g hipd (chat béo) mdi ngay.
Biét ring ham ]m;mg‘ protein va hipid trong thic dn loar A lan luot 1a 36% v? 16%;
trong thirc dn loai B lan luot la 54% va 8%. Gia cua thire dn loar A 1a 40 nghin dong/kg,
thirc n loai B la 30 nghin dong/kg. Can ding bao nhiéu kilégam thirc dn loai A va loa1 B
mdi ngay dé chi phi thirc dn cho nhiing vat nuéi 1a thap nhat?
Gidai
Golx,y(x=0,y =0, tinh theo kg) ldn lurot la khoi lugng thirc an loa1 A va loa1 B mbi ngay
cho vit nuoi tar phong thi nghiém. Tu yéu cau to1 thiéu 540 g (0,54 kg) protemn va 160 g
(0,16 kg) lipid trong thirc in mdi ngay, ta c6 cac bat phuong trinh
0,36x+0,54y =0,54 2x+3y =3
{ﬂ,lﬁx+ﬂ,ﬂﬂy =0,16 n {2x+y >2.
Chi phi mua thire dn loai A va loai B mdi ngay 1a C = 40x + 30y (nghin déng)_
Tir d6, ta nhan dwoc bai toan quy hoach tuyén tinh:
C =40x + 30y — min
vo1 rang budc
[2x43y=>3
| 2x+y=2
x=0
y=0.

Tap phuong an € cua bai toan la mién khong

gach chéo nhu Hinh 7, co cac dinh la M(0; 2),

N(E; l] VEP(E; IZ]].
4 2 2

Mién Q nam trong goc phﬁn tu thir nhit, cac
hé s6 cua ham muc tiéu C duong nén C dat gia tni
nho nhét tai dinh cia Q.




Gia tri ciia C tai cac dinh:
C(0:2)=40.0 + 30.2 = 60:

31 3 1
Z-— =40 =+30. —=45;
C( . ) 3 5

C[E; ﬂ]=4ﬂ_i+ 30.0 = 60.
2 2

Suy ra mninC =45, dat duoc khix=%=ﬂ,?5; v =E=ﬂ’5'

Viy khi dung 0,75 kg thirc in loai A va 0,5 kg thirc n loai B mdi ngay thi chi phi thirc in
cho vét nuéi 1a thiap nhit (45 nghin dong/ngay).

% Mot diy chuyén cua nha may san xuit da
xdy dung dudinh san xuét hai loal san phfim
A va B. Thoi gian dé day chuyén san xuit
100 tin san pham loai A va 100 tin san pham
loai B lan lwot 1a 2 giér va 3 giér. Do nhu céu
thi truong, xi nghiép san xudt san luong
san pham loai A khéng it hon 3 lan san
lwong san pham loai B. San pham loai A cho
loi nhuién 13 5 triéu dong/100 tin; san pham
loai B cho lgi nhuén 9 triéu dong/100 tan.
Trong thon gian khong qua 6 gio lam viéc cua day chuyén, can san xudt bao nhiéu tan
san phém loa1 A, bao nhiéu tén san phﬁm loa1 B dé thu duoc logn nhuan cao nhét?

a Trong 100 g thit bo loai I ¢6 chira 21 g protein va 3.5 g hpid; 100 g that bo loan I c6 chira
18 g protein va 10,5 g lipid. Biét riang thit bo loai I ¢6 gia 220 nghin dong/kg thi thit bo
loai I ¢6 gia 210 nghin dong/kg. Dé ¢6 lugng thue pham tir hai loai thit bo trén cung cip
it nhit 630 g protein va 210 g lipid, cin mua khéi lugng bao nhiéu cho mdi loai thit bo
loai I va II sao cho chi phi thip nhat?

BAI TAP

1. Giai bai todn quy hoach tuyén tinh:

F'=8x + 5y — max, min
vo1 rang budc
(2x+y <8
xz0
1x<3
vzl
¥<5.
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2.

14

Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=10x+ 20y = min
vo1 rang budc
[20x+ 5y =40
15x+60y =120
1X—y=3
x=0
[y =0.

. Mét co so dong thuyén thi cong can 10 gid lao dong dé dong mot thuyén loai A va 15 gid

lao dong dé dong mot thuyén loai B. Mdi tudn co sé bd tri duge ti da 120 gio lao dong
cho viéc dong hai loai thuyén nay. Qua thuc té, nguol ta thii}f moi tuin co s ban duroc
toi da 6 thuyén loai A va tdi thiéu 2 thuyén loai B. Mdi thuyén loai A, loai B cho lgi nhuin
lin luot 1a 0.5 triéu dong va 0,7 triéu dong. Méi tudn co sé nén déng bao nhiéu thuyén
moi loal dé co thé thu duoc lo1 nhuan cao nhét?

. Dé lam mét chiée banh bao loai X cin 100 g bt mi va 60 g thit nac vai. Pé lam

mét chiéc banh bao loai Y c¢in 150 g bot mi va 30 g thit nac vai. C6 thé lam duoc
nhiéu nhét bao nhiéu chiéc banh bao tir 3 kg bot mi va 1,2 kg thit nac vai ¢6 sin? Biét ring
khéng thiéu cac nguyén liéu khac dé lam banh.

. Ham luong cac vi chat (chit vi luong) calcium, phosphorus va iron chira trong 100 g

hai loai thuc phfim X va Y duoc cho ¢ bang sau:

Calcium (mg) Phosphorus (mg) Iron (mg)
X 200 600 8
Y) 500 300 6

Tir hai loai thuc phfim Xvay, ngum ta mudn tao ra mot luong thuc phfam hén hop chira
it nhat 2 000 mg calcium, 3 000 mg phosphorus, 48 mg iron. Cin chon bao nhiéu gam
mdi loai thue phim X va Y sao cho lugng thuc pham hén hop c6 khéi luong nhé nhit?



@ Mot ngudi dang & vi tri A muén di

ai 2. VAN DUNG PAO HAM
GIAI BAITOAN TOI UU

Tir khoa: Bai todn tdi vu.

dén vi tri B trén bd hé nhur hinh bén.
Biét ring ngudi dé chéo thuyén voi
toc do 50 m/phut va chay bo voi
téc d6 100 m/phat. Néu ngudi do
chéo thuyén thing tir A dén B thi ton
bao nhiéu théi gian? Co phuong an
ndo ton it thoi gian hon khéng?

1.Van dung dao ham giai bai toan téi uu

@ Ngudi ta muén san xuit nhlmg chiéc thing co dang

hinh hnp chir nhat khong nip, co day 1a hinh vuﬂn g
va thé tich chira 1a 500 dm’ (Hinh 1). Biét rang
chidu cao cua thung trong khoang tir 3 dm dén
10 dm.

a) Néu go1 do dar canh day cua thung la x (dm),
chiéu cao cna thung 1a 4 (dm) thi tng dién tich cac Hinh 1
miit cua thung, ki hiéu S, cé thé dugc biéu thi bing

biéu thirc nao?

b) Cé thé biéu thi tong dién tich S theo x khéng? Bién x nhén gid tri trong mién nao?
c) Vo1 gia tr1 nao cua x thi S c6 gia tr1 nho nhét?

Bing céch sir dung dao ham, ta c6 thé giai nhiéu bai toan tdi wu (bai toan tim gia tri
lom nhat, gia tr1 nho nhat cua dai luong nao do) xuat hién trong khoa hoc va cudc song.

Pé giai bai toan téi wu bing cach sit dung dao ham, ta thudng thue hién cic bude nhu sau:

- -
=
- -

Bude 1: Chon mot hodc mqt so chit cai x, a, b, ... goi la bién dé blcu thi nhitng
dai luong chua biét va viét biéu thic biéu thi dai lll'l;l'llg, ki hiéu P, can tim gia tri
lém nhat, gia tri nho nhat cua P theo céac bién do.

Budre 2: Viét lai biéu thirc P thanh biéu thirc chira mét bién (chang han 1a x)
bang cach biéu thi cac bién khac theo bién x nhd cac dir kién dé bai da cho. Tir do,
ta nhan dugc ham sé xac dinh boi cong thirc P = f{(x).
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Buée 3: Xéc dinh tap hop D gdm céc gid tri ma bién x c6 thé nhan.
Budre 4: Tim gia tri 16n nhit, gia tri nho nhét coa ham sé P = f(x) trén D va tra 1oi
bai toan.

Vi du 1. Trén mét canh déng rong 1on,
nguro1 ta du dinh rao mot ﬂéng co co dang
hinh chit nhit vai dién tich 80000 m* va |
tiép giap voi mét bo song thang (Hinh 2). |
Céan chon cac kich thudc cua dong co
bing bao nhiéu dé dé dai cua hang rao
can dung nho nhat?

Giai
Goix, y (x, ¥ = 0) la hai kich thuoce (tinh theo m) cua ﬂﬁng co.
. 80 000
Do dong co c6 dién tich 80000 m” nén xy = 80000, suy ra y = g
X

Téng chiéu dai (tinh theo m) cua hang rao la

80000 160 000
flx)=x+2y=x+2. =x + .
x x
: 160 000
Xét ham s6 flx)=x + trén (0; +o0).
160 000
Taco: f(x)=1- m—_—
X
160 000
fix)=0<=1- — =0 x" = 160000 <> x =400 (do x > 0).
X
Bang bién thién:
X 0 400 +00
f(x) - 0 +

+o0 o0
ﬂx) \ /
800

Tir bang bién thién, gia tri nho nhat caa f{x) 1a 800, dat duge khi x = 400.
80 000
400
Viy dé d6 dai hang rao cin dung la nho nhét, dong co cin co chiéu dai 400 m va
chiéu rong 200 m.

Khi dé, y =

=200.



Vi du 2. Xét tinh hudng & (®) (trang 15).
Gia sir ngudi dé chéo thuyén thing
dén diém D nidm giita B va C va cach
C mét doan x (m), réi chay bé thing
dén B. Tim gia tri cua x dé ngudi do
ton it thori gian nhét.

Giii
Ta c6: AD = \x* +300% = /x> +90000 (m); DB =400 — x (m) v&i 0 < x < 400.
Thoi gian nguoi do tiéu ton 1a

Jx* +90000 - (2
= NEF -, el L {1]{]{2 x* +90000 +400—x) (phit).

50 100 1

Xét ham s6 y = 24/x” +90000 + 400 — x v&i 0 < x < 400, ta co:

2x
Y= T— L
Jx? +90000
2 >
y=0e L 1=0&2r= X +90000 <> 4x* = x*+ 90000

Jx*+90000

& x* =30000 <> x = 100+/3 € [0; 400].
Ta c6 1(0) = 1000; (100+/3) = 300+/3 + 400 = 920; 1(400) = 1000.
Vay miny = 3(100+/3) = 920.

[0 400]

, 920
Suy ra gid tri nho nhit cia 714 T+==9.2 (phit), dat duoc khi x = 10043 = 173 (m).

Vay ngudi do ton it thoi gian nhat khi x = 10043 = 173 (m).

% Hai nha may duoc dat tai cac vi tri 4 va B cach nhau
4 km. Nha may xur li nuwée thar duge dat o vi tri C trén
dudng trung truc cua doan thing AB, cach trung diém
M cua doan thﬁng AB mot khoang la 3 km. Ngum ta
mubn lam duéng éng dan nude thai tir hai nha may
A, B dén nha may xir li nuéc thai C gdbm céc doan
thing AI, BI va IC, véi [ 1a vi tri nim giita M va C
(Hinh 4). Can chon vi tri diém I nhu thé nao dé tong
d6 dai duong dng nho nhét? Tim gid tri nho nhat do.

17



% Miit ¢t ngang ciia mot mang din nude 1a mot hinh

thang can co do dai day be bang do dai canh bén

va bang a (cm) khong doi (Hinh 5). Go1 o 1a mét goc a a
cua hinh thang cin tao bon day bé va canh bén
_ ) o
(g <o < m). Tim a dé dién tich mét cat ngang cua =
méng 16n nhit. Hinh 5

2. Giai bai toan toi uu trong kinh té

18

Trong san xudt, kinh doanh, nguol ta thuong cd g}';ng tim cac phuong an sao cho chi phi

bo ra thap nhit, loi nhuan thu duge 16n nhit, ... Tir diy xuat hién nhiéu bai toan téi uu

trong kinh té ma ta c6 thé giai nho ing dung dao ham. Dudi day, ta xét mot s6 bai toan

don gian.

Vi du 3. Tai mét xi nghiép chuyén san xudt vat liéu xay dung, néu trong mot ngay

xi nghiép san xudt x (m’) san pham thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gém:

4 triéu dong chi phi ¢d dinh; 0.2 triéu déng chi phi cho mdi mét khéi san phim va

0,001x” triéu dong chi phi bao dudng may méc. Biét ring, moi ngay xi nghiép san xuét

duoge t6i da 100 m’ san ph:ﬁm_

a) Tinh tong chi phi (ki kiéu 1a C, don vi: triéu dong) dé xi nghiép san xuit x (m’)

san phém trong mot ngay.

b) Tinh chi phi trung binh (ki hiéu la C) trén mdi mét khéi san pham.

¢) Tim gia tri cua x sao cho chi phi trung binh € thap nhét. Tim gia tri thap nhat do.

Gidi

a) Tﬁng chi phi (triéu déng] dé xi nghiép san xudt x (m’) san phﬁm trong mot ngay la
C=C(x)=4+0,2x +0,001x v&i 0 < x < 100.

b) Chi phi trung binh (triéu dong) trén mdi mét khéi san pham la

Cx) _ 4+0,2x+0,00Ix _ 5 5015+ 2 402 véi0<x< 100.

X X X
4 "

C =C(x) =
¢) Ta co- C'(x)= 0,001 —

C'(x) =0 <> 0,001 — —=0 <> x* = 4000 <> x = 20/10 & (0; 100].

JT 1

Ta c6 C(204/10) = +3%0 0,326.

Bang bién thién:
x o 20+/10 100
C' - 0 +
+on 0,34
5

Tir bang bién thién, ta thiy chi phi trung binh thip nhit 1a C(20+/10) = 0,326
(triéu dong/m’ san phim), dat duoc khi x = 20410 = 63 (m’).



Vi du 4. Nha may A chuyén san xuit mét loai san phﬁm cung {:E;q:l cho nha may B.

Hai nha may thoa thuan rﬁng, hﬁng tudn A cung -Ci:i]ll cho B sb lrong san phﬁm theo
don dat hang cua B (tdi da 100 san pham). Néu s6 luong dit hang 1a x san pham thi
gid ban cho mdi san pham la P(x) = 45 — 0,001x" (triéu dong). Chi phi dé A san xuat
x san phiam trong mot tudn la C(x) = 100 + 30x (triéu ddng) (zdm 100 triéu dong

chi phi cé dinh va 30 triéu déng cho mdi san pham).

a) Néu mdi tuin A ban x san pham cho B thi A thu duoc loi nhudn bao nhiéu?

b) A ban cho B bao nhiéu san pham mdi tudn thi thu dugc loi nhudn 16n nhat? Tim gid tri

loi nhuén 16n nhit do.

Giai

a) SO tién ma A thu duoc (goi la doanh thu) tir viéc ban x san phdm (x € Z, 0 <x < 100)

choBla

R(x)=x.P(x) =x(45 — 0,001x") = 45x — 0,001x’ (triéu dong).
L1 nhuin (triéu dﬁng} ma A thu duoc la
L(x)=R(x) — C(x)=45x — 0,001x’ — (100 + 30x)
=—0,001x* + 15x — 100 (x € Z, 0 <x < 100).
b) Xét ham s.c:}ﬂx} =—0,001x" + 15x — 100 voi 0 <x < 100, ta co:

1(x)=-0,003x" +15;

F1x)=0<>—0,003x + 15 =0 <> x* = 5000 <> x = 50+/2 € [0; 100].
Ta ¢6 £(0) = —100: £(50/2) = 500+/2 — 100 = 607,107 £(100) = 400.

Bang bién thién:

x |0 5042 100
) + 0
500+/2 —100
) / \
~100

Tir bang bién thién, ta c6 max f(x) = £(504/2) = 500+/2 —100 = 607,107.
[0 100]

Tacd 70 < 50+/2 <71 va f(70)=607; f(71) = 607,089.

Vay nha may A thu duoc loi nhuén I6n nhét khi ban cho nha may B 71 san phim mdi tuan
va loi nhuan l6n nhét thu duoc 1a 607,089 triéu déng.

% Tai mdt xuong san xuat, chi phi dé san xudt x san pham méi thang 1a
C(x) = 5000 + 50x + 0,005x (nghm dnng}

a) Tinh chi phi trung binh dé san xudt mét san pham_

b) Mbi thang xudng san xuét bao nhiéu san phém thi chi phi trung binh dé san xudt

mot san pham thép nhét?
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BAI TAP

1. Ngudi ta mudn xdy mét duong cong thoat nude co
mit cit ngang la hinh tao bon mét mura hinh tron ghép vin
mét hinh chir nhat (Hinh 6). Biét ring mt cit ngang
co dién tich 2 m*. Cac kich thudc x, v (don vi: m)
bang bao nhiéu dé chu vi ciia mit cit ngang 1 nho nhat?
Tinh chu vi nho nhét do.

2. Ngudi ta muén xay mot bé boi cé dang hinh hop

Co so A chuyén cung Efrlp mot loal san phﬁm nong nghiép X cho nha phan phéi B.
Hai bén thoa thuin ring, néu diu thang B dat hang x ta san phdm X thi gia ban
moi ta san phém 1a P(x) =5 — 0,0005x" (triéu déng} (x = 40). Chi phi A phai bo ra
cho x ta san phﬁm X trong mot thang la C(x) = 10+ 3 5x (tridu déng}_

a) Néu trong mot thang A ban x ta san phﬁm X cho B thi A nhan dugc bao nhiéu
doanh thu, bao nhiéu lon nhuan?

b) Trong mot thang B dit hang bao nhiéu ta san phﬁm X tir A thi A nhian duoc
loi nhudn 16n nhit?

Hién tai, mdi thang mot cira hang d6 lvu niém ban duoc 100 san pham A.
Va1 moi san phém A ban duoc, cua hang thu dugc 20 nghin df‘mg lon nhuan.
Qua khao sat, ngudi ta thiy ring vdi mdi nghin ddng giam gia, cira hang ban thém
duoc 10 san phﬁm A. Cira hang nén giam gia bao nhiéu cho mdi san phﬁm A dé
thu dugc loi nhudn 16n nhét tir viéc ban san pham nay? Tinh lgi nhuan lén nhét do.

chit nhat, thé tich 1800 m® va chiéu sau 2 m (Hinh 7). .4 2

Biét ring chi phi xdy mdi don vi dién tich cua day bé
gap hai lan so voi thanh bé. Can chon chiéu dai va L
chiéu rong cuia bé bing bao nhiéu dé tiét kiém chi phi

xdy dung bé nhat?

3. Nguoi ta mudn thiét ké mot 1ong nudi ca co bé mit
hinh chit nhat bao gobm phan mat nudc c6 dién tich
bing 54 m’ va phﬁn duong di xung quanh von kich
thude (don vi: m) nhu Hinh 8. Bé mit cua lfmg co
chiéu dai va chiéu rong bing bao nhiéu dé dién tich R
phin duong di la bé nhat?

20
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4. Mot giéng dau ngoai khoi duoc dit & vi tri 4 cach y

b bién 3 km, B 1a vi tri trén bé bién gin giéng f
diu nhat. Nha may loc dau dwoc dat ¢ vi tri C trén
bé bién, cach vi tri B mét khoang 4 km (Hinh 9).
Nguoi ta dy dinh ldp dat duong éng dan ddu gom ~ 3km
hai doan thang 4D va DC (D 1a mét vi tri nim giita
B va C). Biét ring mdi mét duong 6ng dat dudi
bién co chi phi ldp dit cao gip déi so vdi mdi mét
duong 6ng dit trén bo. Vi tri cia D nhu thé nao dé Hinh 9
giam thiéu chi phi lip dat nhét?

5. Ta1 mot xi nghigp, néu trong mot tudn xi nghiép san xudt x nghin san phﬁm thi chi phi
san xudt gém: 10 triéu déng chi phi c6 dinh, 3 triéu déng cho mdi nghin san pham va
0,001x7 triéu ddng chi phi bao dudng thiét bi.

a) Tinh chi phi trung binh trén mdi nghin san pham theo x.
b) Mdi tudn xi nghiép cin san xuét bao nhiéu san pham dé chi phi trung binh thap nhat?

CAU HOI TRAC NGHIEM vi
Chon phwong dn dung. 4
1. Gia tri 16n nhét cua biéu thic F(x; y) = 5x — 2y trén 3t /\
mién Q ¢ Hinh 1 1a , o \
A3 B.22. \
l..
C.18. D. 20.
o 1 2 3 4 =x
Hinh 1
Vi
5.
2. Gid tri nho nhét cua biéu thirc F(x; y) = 5x + 2y trén \4
mién Q ¢ Hinh 2 1a 3_\ @
A1l B.17.
2..
C.7. D. 20.
1
o 1] 2 3 AN«
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. Mot nha phan phéi co thé thué tbi da 3 chiéc xe tai loai A va 8 chiéc xe tai loai B dé

van chuyén 100 chiéc may giit tir nha may san xuat dén noi tiéu thu. Mdi xe loai A cha
duoc tdi da 20 may gidt voi gia cude 3 triéu dong mdi chuyén, mdi xe loai B cho dugc
toi da 10 may gidt vdi gid cude 2 tridu dong mdi chuyén. Néu mdi xe chi chd nhiéu nhét
mét chuyén, sé tién cude t6i thiéu (triéu dong) ma nha phén phdi phai tra la

A 19 B. 17. C.15. D.25.

. Mot ngudi mudn lam mét bé chira hinh hop chir nhat khéng nap co thé tich 4 m’, chiéu cao

1 m. Biét ring chi phi lam day bé la 3 tridu dong/m’, chi phi lam thanh bé la 2 triéu déng/m’.
Chi phi tdi thiéu dé lam bé 1a
A. 20. B. 24. C.28. D.32.

5. Chi phi dé san xuét x san pham la C(x)=2500 + 10x + %xl (nghin dong). Chi phi trung binh

trén mdi san phim la thap nhat khi sb luong san pham duoc san xuét 1a

A 20. B. 50. C. 100. D. 1000.

BAITAPTU LUAN

6.
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Giai bai toan quy hoach tuyén tinh:
F=40x + 15y — max, min
vo1 rang budc
Sx+3y <15

x+3<3y
x=0.

. (a1 ba1 toan quy hoach m‘jén tinh:

F=3x+ 5y — min
vol rang budc
2x—y+4=0
dx+3y =12
2x-3y=6.

. Thirc @n chin nué A gém 60% bot ngo va 40% bot dau nanh, thie an chan nuor B gém

80% bot ngo va 20% bot dau nanh. Hién ta1 xi nghiép san xuit chi con 24 tan bot ngo
va 1,2 tin bot ddu nanh. Vai s6 nguyén liéu nay, xi nghiép dé nén san xuit khdi lugng
bao nhiéu moi loal san phém A va B dé thu duoc lgn nhuan cao nhit? Biét rﬁng A cho
loi nhudn 2 triéu déng/tin va B cho lgi nhuén 1,8 triéu dong/tan.



va B duoc cho bon bang sau:

Protein Lipid Glucid
A 24 3 60
B 8 2 80

. Ham lugng protein, lipid va glucid (tinh theo gam) trong 100 g méi loai thuc phﬁm A

Tir ha1 loa1 thuc phém A va B, nguoi ta mubn tao ra mot luong thuc phﬁm chira it nhét
480 g protein, 90 g lipid va 2400 g glucid. Biét ring mét kildgam mdi loai thuc pham
A va B c¢o gia lan luot 1a 80 nghin dong, 100 nghin déng. Can chon bao nhiéu kilogam
mdi loai thuc pham A va B dé chi phi thap nhat?

,

10. M6t nguoi mudn lam mét thung chira hinh tru co ndp,
c6 dung tich 500 dm’. Cén chon ban kinh day va chiéu cao
cua thung bing bao nhiéu dé tiét kiém nguyén liéu nhat?

.......

Biét day va mit xung quanh cua thung co do day nhu nhau
va xac dinh tnurdc.

Hinh 3
11. Cho mach dién c¢6 so dd nhu Hinh 4. Ngudn dién ¢6 suit dién Er
dong E =4V va dién tro trong r =2 ). Pien tro ¢ mach ngoar L
la R (£2) thay do1. Cudng do dong dién / (A) chay trong mach
va cong suit P (W) cua dong dién & mach ngoar duoc tinh .
lin luot theo cac cong thuce I’ ;R
= vaP=IR 4
r+R

(Vat i 11, Nha xuét ban Gido duc Viét Nam, 2012, trang 49, 51).

Pién tré R bang bao nhiéu thi cong suit P c¢é gia tri 16n nhat? Tinh gia tri lén nhat do.

12. Theo két qua thaim do trude mot budi biéu dién van nghé ngoai tréd, néu gia ban mdi vé
1a p nghin déng thi s& c6 x nguoi mua vé xem biéu dién, gitta p va x ¢6 mdi lién hé:
p = 500" Pon vi té chirc nén ban vé vai gia bao nhiéu thi dat duge doanh thu
(tfmg sO tién béan ve) can nhét?

23



Chuyén deé 2
UNG DUNG TOAN HOC
TRONG MOT SO VAN DE LIEN QUAN
DEN TAI CHINH

Toan hoc ¢d rat nhiéu iing dung trong cac van dé vé tai chinh nhu: tinh toan chi tiéu trong ngan sach,
tinh l3i sut trong tiét kiém, d3u tu, ... . Trong chuyén dé 2, chiing ta s& tim hiéu mt s& van dé vé tién t&,
lai suat, tin dung, vay ng, dau tu tai chinh va ké hoach tai chinh ca nhan. Chiing ta ciing sé tim hiéu vé cach
van dung toan hoc dé gidi quyét mét so van dé vé tai chinh.

Toén hoc dugc st dung trong hau hét cac hoat déng tai chinh cla cac ngan hang.

@" Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

- Nhan biét dugc mét s6 van dé vé tién té: cac loai tién, cac don vi tién té, ti gia, lam phat.

- Thiét lap duoc ké hoach tai chinh ca nhan cho céc nhu cau dai han nhu gido duc hodc
sdng tu 1ap.

- Nhan biét dugc mot s6 van dé vé |ai suat va vay ng clia cac té chiic tin dung (nhu ngéan
hang, quy tin dung, ...).

- Tinh duoc lai suat dugc hudng qua tién tiét kiém va cac gia tri thuc chét cé tinh dén
lam phat.

- Tinh dugc lai suat can tra cho thé tin dung, phi st dung thé (bao gém cac giao dich).

- Nhén biét dugc két qua cla viéc tra cac khoén tién no ding thai han, bao gém hé so
tin dung va gia tri tin dung.

— Giai thich dugc rang cac khoan dau tu cé thé ting gia tri va ciing nhu tién, ¢6 thé gidm
gia tri néu lam phat vuot ti | 1ai suat.

-Van dung dugc kién thiic todn hoc trong viéc gidi quyét mét sé van dé vé tai chinh.
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Bai 1. TIEN TE. LAI SUAT

Tir khoa: Tién té; Lai suat; L3i don; Lai kép;
Lam phat; Ti & lam phat; Lai suat thuc.

@ Tai sao con nguoi lai phat minh ra tién?
Hay néu nhirmg kho khan trong doi sdng
khi con ngudi chua phat minh ra tién gidy.

1.Tiénté
Khai niém tién té
(Nguon: Ngo Tuin Nghia, Gido trinh Kinh té chinh tri Méac — Lé Nin,
Nha xuat ban Chinh tri quéc gia Su that, 2019)

'® a) [lﬁng ngay ban ding tién dé lam gi?

b) Ké tén cac hinh thirc caa tién tir xua
dén nay ma ban biét.

¢) Pon vi tién té cua mdi nude co giéng
nhau khong?

Hinh 1

Tién 1a hinh thai biéu hién gi tri cia hang hoa. Tién phan anh lao déng x4 hoi va mbi quan hé
giira nhitng nguoi san xult va trao d6i hang hoa.

*  Tién (tién t&) 1a bt cir phwong tién nao duoc thira nhan chung dé trao dbi hang hoa,
dich vu hodc dé tra cac khoan no.

Cha y: Cac chite ning cua tién dugce thira nhan la: thude do gia tri, phuong tién luu théng,
phuong tién cét giir, phuong tién thanh toan, tién té thé gidi.

Don vj tién té

Khi phin biét tién té cua qubc gia nay véi tién té cua quic gia khac, nguoi ta ding
cum tir “don vi tien té”. Pon w1 tién té cua nhiéu qurf'-[: gla co thé c6 tén go1 néng (vi du:
Viét Nam déngj Nhan dan té, ...) hodc co cung mot tén go1 (vi du: do la (Dollar))
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va dé phan biét cac don vi tién té do, ngudi ta thuong phai goi kém tén qudc gia sir dung
dong tién (vi du: do la Uc, d6 la My, ...). Vi su hinh thanh cua céc khu vuc tién té
thfing nhat, ngay nay co nhiéu quf:‘ic gia ding chung mot don vi tién té nhu dfjng Euro.
Vidu 1. Ké tén va ki higéu don w1 tién té (theo Ngan hang Nha nuéc Viét Nam) cua cac
nudc: My, Nga, Trung Qudc, Thai Lan.

Giii
Theo Ngan hang Nha nuwoc Viét Nam, ta co:

Qudc gia My Nga Trung Quéc Thai Lan
Tén don vi D6 la My Rip Nga Nhén dén té Bath Thai
tién té
Ki hiu USD RUB CNY THB

{Ngué:n: https://www.sbv.gov.vn/Ty(Gia)

Ké tén don vi tién té cua cac nude: Anh, Uc, Nhat Ban, Han Qudc, Malaysia
(theo Ngan hang Nha nuwdc Viét Nam).

@ K& tén bon nrée dung chung don vi tién té 1a dfjng Euro.
15

¥

Tigia
'Q a) Lam thé nao dé quy déi tién cua nude nay sang tién cua nudc khac?
b) Em hay tim hiéu mét sé théng tin trong bang ¢ Hinh 2.

. o : = I
wma 24 T |
| | : e
it NHMNM Trangehi | Tygid | Ty gid tham khao tal S& giao dich NHNN
Tin &g - Sy Kiin Ty gid tham khao tg1 8o giao dich NHHN
Chinh gich tidn 16 Ti gl ip dyng cho ngdly 30/0372023
Thanh 1odn & ngdn quy Bon vi: VND
Thanh tra giden st STT  Ngoaith Tén ngoai t6 Mua Bén
Phat hanh tidn 1 usD DA 1a My 23,450 24.780
Qudn oyl hdi & ving 2 EUR Bling Euro 24.300 26,857
2:'::% e 3 Py Yiin Nhdt 1089 187
Dl v g 4 GBP Bang Anh 27 502 30407
Hoat adng khic 5 CHF Pho rang Thuy S0 24304 26.962
I e E ] AUD Bé ia O 14,968 16,545
m 7 CAD D4 la Canada 16.526 18.265

(Nguc?;n: https://www.sbv.govvn/TvGia/faces/TyGiaSGD jspx,
hinh chup trén trang web ngay 30/3/2023)
Hinh 2
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Trong cac hoat dong budn ban, giao dich thuong mai qm"]“c té, nguol ta thuong phai doi tir
tién té cua qudc gia nay sang tién t€ cua quoc gia khac. Viéc trao do1 nay duoc thue hign
dua trén ti gia gitra hai loai tién té.

0):

*  Tigidlati 18 quy doi gia tri mot don vi tién té nay sang mét don vi tién té khac.

Vidu 2. Bang trong Hinh 2 cho biét gla mua va ban do la My (USD) va démg Euro (EUR)
cua S0 glao dich Ngan hang Nha nuoc Viét Nam vao ngay 30/3/2023.

Nhin vao bang ta thiy c¢6 sw chénh léch giira gia mua va gia ban mdi loai ngoai té.
Ngén hang ban ra 1 USD von gia 24 780 VND va mua vao 1 USD v gia 23450 VND.
Nhu vay, kh1 mua 1 USD tir ngén hang, nguon mua phai tra 24 780 VND va khi ban 1 USD
cho ngan hang, nguo1 ban thu duoc 23450 VND.

Xét ha grao dich sau trong ngay 30/3/2023.

a) f}ng Puc mua 14 USD tir ngan hang. Ho ong phai tra bao nhiéu VND?

b) Cong ty B ban 100000 USD cho ngan hang. Hoi cong ty B thu duoc bao nhiéu VND?
Giai

a) f}ng Dirc cin mua dé la My tir ngan hang nén ngan hang s€ ap dung ti gia ban cho

ong Dirc. Véy éng Pic can tra; 24 780. 14 = 346920 (VND).

b) Céng ty B ban d6 la My cho ngin hang nén ngin hang s& ap dung ti gia mua dé

quy dbi. Vay cong ty B s& thu dwoc: 23450100000 = 2345000000 (VND).

% Sir dung Bang ti gia & Hinh 2 dé tra 101 cu hoi sau:

) a) Ba Lan mua 250 EUR tir ngan hang vao ngay 30/3/2023. Ho1 ba Lan phai tra
bao nhiéu VND?
b) Anh Tuan ban 3500 EUR cho ngin hang vao ngay 30/3/2023. Hoi anh Tuén
thu duoc bao nhiéu VND?

@ Truy cap trang web haps://www.sbv.govvn/TyGia/faces/TvGia jspx cua Ngan hang
Nha nudc Vit Nam dé xem ti gia trao do1 ngoai té trong ngay.
a) Xac dinh gia mua 1000 GBP (bang Anh) tir ngan hang.
b) Xac dinh gia ban 15000 JPY (yén Nhat) cho ngan hang.
¢) Xac dinh gia mua 20000 AUD (dé la lrJ-:} tir ngdn hang.

2. Lai suat
Khai niém lai suat
Piéu nim éng A di vay cua éng B 100 triéu dong, hai bén thoa thuin dén cudi nim

S
’ 3 T :
ong A phai hoan tra cho 6ng B 100 triéu dong tién von da vay va tra thém 8 tnéu dong

tién la1. Tim ti s0 phan trdm gita tién 1a1 va tién von.
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Khi di vay, nguoi vay phai tra nguoi cho vay mot khoan tién goi 12 tién 1di. S6 tién i
tinh theo mot don vi thon glan xac dinh duoc goi la lai sudt va thuong tinh theo don w1
phfin tram (%). Thor gian vay duoc goi la ki han vay. Thon gian dinh ki tra 1& dwuoc
gol la ki tra lai (ki timh ldi). Ki han vay tinh theo s6 ki tra 1ai gol la s6 chu ki vay.
Mbi chu ki vay bing mot ki tra 13i.
9 Lai sudt cua mot chu ki 12 ti 18 phan trim giira tién 13i thu duoc & cudi chu ki va
tién von cho vay fur dau chu ki dé.

Chd y: Trong chuyén dé nay, néu khong néi gi thém thi ta hiéu trong sudt ki han vay,
lai suat cua mdi chu ki vay 1a khong déi.
Cach tinh lai suat
@ Mot nguin gin tiét kiém IDD tneu dnng | |
vao ngin hang. So sanh sé tién 1ai ma NGAN HANG

nguol do nhan duge sau 4 nam (ki han
mot ndm) trong hai truomg hop sau:

re o

Truomg hop 1. Lai sudt 8%/nam. Tién lai
khong dugc nhap vao von sau moi nim
tinh la1 cua khoan vay.
Truong hop 2. Lai sudt 7,5%/mam. Hinh 3
Tién 1ai duoc nhap vao von sau mdi nam dé tinh 1ai cho nam ké tiép cua khoan vay.
Lai don
Viéc tinh tién lai bing cach iy sé tién 131 & mdi chu ki khéng dwoc tinh vao vén goc
dé tinh la1 cho chu ki tiep theo go1 1a phweng thirc tinh lai don. SO tién la1 tinh theo
phuong thirc nay goi la lai don.
*  Goi Plavon goc, ra i suit trén mét ki han, theo cach tinh 13i don ta co:
Tién laisaunchukila: [ =P .r . n.
Gia tr1 ca von 1an 13i sau n chu ki 1a: F,.=P+1 =P +nr).

Lii kép

Viéc tinh tién lai bing cach lay s6 tién 1ai cua chu ki trude nhip vao vén dé tinh 141 cho
chu ki tiép theo goi la phwong thire tinh lai kép. S6 tién lai tinh theo phuwong thirc nay
goi la lai kép.

*  Goi P lavon goc, r1a 1di suit trén mot ki han, theo cach tinh 13i kép ta co:
Giatri ca von 14n i sau n chu ki 1a: F =P(1+r).
Tién 1ai sau n chu ki 1a: I=F -P=P[(1+r)-1].

Vidu 3. Cho vay vai von goc 100 triéu dong, 131 suat 8%/nam, ki tra 1di 1 nam, ki han vay
5 nam. Tim tién 14i sau 5 nam theo phuong thirc tinh:
a) Lai don; b) Lai kép.
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‘ Giai
Taco P=100 (tnéu dong). r =8%; n=>5.
a) Tién 1ai tinh theo phuong thire tinh 1a1 don la:

L=P.r.n=100.8% .5=40 (triéu dong).
b) Tién lai tinh theo phuong thic tinh lai kép la:
=P[(1+r)"—1]=100[(1 + 8%)’ — 1] =~ 46,933 (triéu dong).
Vidu 4. Cho vay véi vén goe 500 triéu dong, 131 suit 6%/nam, ki tra 1ai 3 thang, ki han vay
2 ndm. Tinh tién 141 sau 2 nam theo phuong thire tinh:
a) Lai don; b) Lai kép.
Gidi
Ta co P=500 (tnéu df}ng); = % 6% n =%= 8.
a) Tién 1ai tinh theo phuong thire tinh la1 don la:
I =P r.n=500. (% . E%) . 8= 60 (triéu dong).

b) Tién 14i tinh theo phuong thic tinh 131 kép 1a:

L]
I =P[(1+r)" -1]= 5ﬂﬂ|:(1 + % : 6%] —1] ~ 63,246 (triéu déng).

Cho vay voi von goc 250 triéu dong, 13i sudt 12%/nam, ki tra 1ai 6 thang, ki han vay
4 nam. Tinh tién l3i sau 4 nim theo phuong thirc tinh:

a) Lar don; b) Lai kep.

@ . Bac T guri 400 triéu dong vao ngin hang A vai ldi sudt 4,8%/nam, ki tra 1ai 3 thang.
Néu rit trude ki han thi ngdn hang sé tinh theo 13i suat khong ki han 14 0,1%/niam cho
50 ngay giri thém (tinh l4i theo ngay). Tinh tong s0 tién ca von va 1ai bac Tu nhan
duoc sau 290 ngay gin tién vao ngan hang A (1 sut khong doi sudt ki gl tién) theo
phuong thirc tinh:

a) Lai don; b) Lai kép.

3. Lam phat
Khai niém lam phat

@ Ban Minh hay di cho giip me. Minh nhan thzr_urr
I kg thit bo hom nay co gia 280 nghin dnng
trong khi cach day mot nam 1 kg thit bo do
chi ¢6 gid 250 nghin dong.
a) So vol nam ngoai, gia mot can thit bo da
ting bao nhiéu phén tram?

b) Theo em, su ting gia cua gia ca hang hoa

Hinh 4

noi lén diéu gi vé gid tri dong tién?
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-

= Lam phat 1a su ting gia cua hang hoa, dich vu trong mét khoang thoi gian, dan dén
viéc giam gia tri cua dong tién.
Ti I¢ lam phit duoc tinh bang ti 1& phan trim su thay déi gia cua hang hoa, dich vu
trong mot khoang thon gian (thuong la mot ndm).

Cac gia tri thuc chat cé tinh dén lam phat
So sanh gid tri ciia tién tai hai thisi diém khic nhau
'CE (n1a sur ti 1€ lam phat cua nam 2023 so vo1 nam 2022 1a 10%. Hay cho biét:
a) 1 triéu dong ndm 2023 c¢o gia trn twong duong von bao nhiéu tién vao nam 2022,
b) 1 triéu dong nam 2022 ¢6 gia tri tuong duong véi bao nhiéu tién vao nim 2023.
Khi so sanh gi tri ca dong tién tai hai thoi diém khac nhau, thyc cht ngudi ta ¢ tinh
dén lam phat.

-

- -

* Neéu ti 1é lam phat ciia ndm sau so vo1 ndm trude la i thi 4 dong cia ndm sau ¢

L oA AL L . o ak ™ -
gla tr1 twong duong v I dong cua nam trudce va ngugc lai 4 dong cua nam tnuroc
+i
co gia tn1 twong duong vor A(1 + i) dﬁng cua ndm sau.

Vidu 5. Gia sir ti 1& lam phat cua ndam 2024 so voi ndm 2023 1a 4%. Hay cho biét:

a) 100 triéu dong nam 2024 ¢6 gia tri twong duong véi bao nhiéu tién vao nim 2023.

b) 100 trigu dfmg nam 2023 co gia tn tuong duong vo1 bao nhiéu tién vao nam 2024.
Giai

100 = 96,154 (triéu dong).

a) Ta co ;
1+ 4%

Vay 100 triéu dong nam 2024 cé gia tri twong duwong voi khoang 96,154 triéu dong &
ndm 2023,

b) Ta co (1 + 4%) . 100 = 104 (triéu dong).
Vay 100 triéu dong niam 2023 co gia tri tuong duong véi 104 triéu déng ¢ nim 2024

& (a sur ti 1€ lam phat cua ndm 2022 so vor nam 2021 la 5%. Hay cho biét:
a) 50 tnéu déng nam 2022 co gia tn twong duong voi bao nhiéu tién vao nam 2021.
b) 50 triéu dong nim 2021 c6 gia tri trong duong véi bao nhiéu tién vao nam 2022.
Iﬂ (Gia sur ti 1€ lam phat cua nam 2012 so vo1 nam 2011 la 16,7% va ti 1€ lam phat
ndm 2013 so v6i ndm 2012 12 7,1%. Cho biét gid cia mdt 6 banh mi cudi nam 2011

1a 2 000 dfmg va g1a banh mi gia tang theo lam phat thi gia mét 6 banh mi nam 2013
s& 1a bao nhiéu? (Lam tron két qua dén hang trim.)
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Lai suit thue

’® Ngay 01/6/2021, 6ng An gm 100 triéu dong
vao ngan hang voi i suat nam 1a R = 10%
(ki han mot ndm).
a) Dén ngay 01/6/2022 6ng An rit tién ra thi
tong sé tién ca von va lai 1a bao nhiéu?
b) Cho biét tir 01/6/2021 dén 01/6/2022 ti 1&
lam phat 1a i = 2%. Hoi s6 tién 6ng An
nhan dugc tuong duong voi bao nhiéu tién
vio thoi diém 01/6/2021?
¢) Tinh l&a1 sudt thue té 7 néu co tinh thém yéu to lam phat.

Lai sudt danh nghia 1a 13i suat khong dé cip dén cic yéu té lam phat. Lai sudt thuwe 1a
13i suét thue sur con lai sau khi co tinh }réu tb lam phat.
= Goi i la ti 1& lam phat, R 1a 1ai sudt danh nghia, r 14 1ai suét thue mét nim.
I+R _(1+R) |

Taco l+r=
1+i 1+i

(Nguoén: Nguyén Tan Binh, Toan tai chinh ing dung, Nha xuat ban Théng ké, 2009;
Bui Hiru Phude, Toan tai chinh, Nha xuat ban Phuong Déng, 2012)

Vi du 6. Ban Minh giri tién tiét kiém vao ngin hang véi 1ai suat duge ngin hang niém yét
la 10%/nam (ki han mot ndm). Cho biét trong ndm do ti 1€ lam phat 1a 2%. Tinh la1 suit
danh nghia va 1ai suit thuc.
Gidi
Lai suat danh nghia 1a R = 10%, ti 18 lam phat la i = 2%.
_(+R) | (1+10%)
1+i 1+2%

Lai sut thuc la r 7.84%.

Cha y: Trong thuc té, dé don gian ngudi ta thudng tinh gia tri gin dang r' cia 13 suat thuc
bang cach lay lai suat danh nghia trir di ti 1¢ lam phat: ' = R — i. Chang han, trong Vi du 6
tacor =R —i=10%—2% = 8%.

% Ba cua Lan gin tiét kiém vao ngan hang v la sut dwoc ngan hang mém yét la
' 12%/niam (ki han mét nim). Cho biét trong nam d6 ti 1é lam phat 1a 4%. Tinh 1ai suat
danh nghia va 13i sudt thuc.

@ Theo Tﬁng cuc Théng ké nam 2021, ti I¢ lam phat cua Viét Nam la 1,84%
{ngucf:n: WWW.Z50.20V.vI). lﬁng Pat gin tiét kiém trong nam 2021 v I sudt
6% /mam, ki han mot nim. Tinh 14i sut danh nghia va lai suit thuc.
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1. Dudi ddy la bang ti gia trao d6i ngoai té va VND tai Ngan hang Nha nudc Viét Nam ngay
16/6/2023.

TI GIA AP DUNG CHO NGAY 16/6/2023

BPon vi: VND
STT Ngoai té Tén ngoai té Mua Ban
1 USD bo la My 23400 24 846
2 EUR Béng Euro 24652 27247
3 JPY Yén Nhat 161 178
4 GBP Bang Anh 28794 31825
5 CHF Pho rang Thuy Si 25254 27912
6 AUD Po la Uc 15499 17130
7 CAD Do la Canada 17031 18823

Ghi chii: Ti gia mua, ban ngoai té USD/VND la i gia giao ngay.
{Ngt;&n: https://www.sbv.gov.vn/TyGia/faces/TyGia)

Ap dung bang ti gia trén dé:
a) Quy déi 1500 JPY sang VND theo gia mua vao.
b) Quy d6i 750 AUD sang VND theo gia ban ra.

2. Ong Diing cho vay 800 triéu dong véi 1ai suat 9%/nam, ki tra 13i 6 thang. Tinh s6 tién 1ai
ong Diing nhan dugc sau 2 ndm theo phuong thire tinh:
a) Lai don; b) La1 kep.

3. Ba Huong g 600 triéu dfjng vao ngan hang B va la sudt 6,3%/nam, ki han 3 thang.
Néu rat trudc ki han thi ngin hang sé tinh theo 13i suat khong ki han 1a 0,2%/nam cho sb
ngay g thém. Tinh tong s6 tién ca von va lai ba Huong nhin duoc sau 370 ngay gui tién
vao ngan hang B theo phuong thie tinh:

a) Lai don; b) Lai kep.

4. Néu ti 1& lam phét hing nim 1a 4% thi bao nhiéu nim nira 1 ti déng chi con mot nira
gia tri.

5. Ong Long gui tién vao ngan hang B voi 1ai sut thoa thuan 1a 9%/nam. Cho biét trong
nam do ti 1¢ lam phat 1a 3%, tinh 13i sudt danh nghia va lai suit thuc.
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2i 2.TIN DUNG. VAY NG

Tir khoa: Tin dung; Thé tin dung; Phi sit dung thé;
Té chiic tin dung; Ho so tin dung; Gia tri tin dung.

@Néu cac lg ich cia viéc cac ca nhin
hoic t6 chic co thé vay tién cac
ngan hang.

1.Thé tin dung
Khai niém tin dung

@ Tlm hiéu cac quy dinh cua phép luat Viét Nam
vé hCIEll dong Ghﬂ vay phuc vu kinh doanh va

TiN DUNG
LA GI?

nhu ciu doi S.Dng (Khoan 1, Diéu 2, Thong tu
39/2016/TT-NHNN).

Hinh 1

= -
-

*  Tin dung 1a quan hé vay muon giira ngudi cho vay vén va ngudi vay von dua trén
nguyén tic hoan tra c6 ki han ca vén va lai.

Tin dung co dac diém co ban la:

— Dura trén su tin twong: Ngudi cho vay chi cép tin dung khi ¢é long tin vao viéc ngudi
vay c0 kha ning hoan tra ng ding han.

— Co tinh tam théi: Nguoi cho vay chi nhugng quyén sir dung von cho nguoi vay trong
mét khoang théi gian nhat dinh.

— Cé tinh hoan tra ca goc 1an lai: Dén thoi han, nguoi vay cé nghia vu va trach nhiém
hoan tra ca von va lai cho nguol cho vay theo ding thoa thuan gitta hai bén va phu hop
vl quy dinh cua phap luat.

Thé tin dung
@ Lam thé nao dé cac ngan hang gp ngum '.fﬁ
si dung tin dung cé thé mua hang hodc
thanh toan dich vu trude va tra lan tién sau cho
ngdn hang? :

Hmh 2



-

= Thé tin dung la mt loai phuong tién thanh toan cho phép chu thé sir dung s6 tién

’
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trong han mirc tin dung da thoa thuan trude vor don vi phat hanh theé (thuong la
ngin hang thuong mai) ma khéng cin phai co sé du tién trong thé.

Cha y:
a) Noi don gian, the tin dung la loai the giip ban mua hang trudce va thanh toan lai sau cho
don vi1 phat hanh thé (ngdn hang thuong mai).

b) Cin phan biét the tin dung (Credit Card) va the ghi ng (Debit Card): The ghi no la
loai thé thanh toan duoc lién két truc tiép vol tar khoan ngan hang, cho phép chu the
thuc hién cac giao dich c6 han mire sir dung ding vin 5o tién co trong tai khoan.

Phi sif dung thé tin dung

Nguon sur dung thé tin dung can phar tra cac
loai phi nao cho ngin hang?

Cha y:
a) Dé co thé su dung dugc the tin dung, nguon su dung can phai tra nhiéu loai phi nhu:
phi phat hanh the, phi thudng nién, phi cham thanh toan, phi la: suat, phi huy the, ...
b) Hai loai phi sir dung quan trong ma ngudi sir dung thé can luu ¥ 1a:
— Phi cham thanh toan
Thé tin dung s& mién lai toi da 45 ngay cho méi nguoi sir dung thé. Vi vy, néu sau
45 ngay do, ngudi st dung thé van chua tra hét du no thi s& phai chi tra thém khoan phi
cham thanh toan sé tién t6i thiéu dua trén s ngay qua han cing véi 13i suat ngan hang
da dua ra. Mdi ngan hang c6 mét mire phi khac nhau dya trén gid tri s6 tién toi thiéu cin
thanh toan.
— Phi 1di suat
Lai suit la khoan tién quan trong nhit ma chu thé cin luu ¥ khi chon dich vu thé tin dung
dé dang ki. Mdi ngin hang s& c6 quy dinh muc l3i sudt khiac nhau cho thé tin dung va
thay ddi theo timg thoi ki dé phu hop véi cac quy dinh cua phap luat. Mic 13i suit duoc
tinh néu chu thé tra ng mudn qua 45 ngay mién 1ai phi. Mirc lai suat thé tin dung kha cao
so vo1 cac dich vu vay tién khac, thuong dao dong tor 20%/nam dén 40%/nam tuy vao
loai the va ngan hang phat hanh.

(Nguén: hitps://techcombank.com/khach-hang-ca-nhan/chi-tieu/the/the-tin-dung)

Vi du 1. Bac Nam sir dung loai thé tin dung X cua ngin hang A véi ché dé s dung
nhu sau: Mién 13i toi da 45 ngay, phi 13i sudt 35%/nam, phi chim thanh toan 6% néu
khong tra trudc 5%, ngay dén han thanh toan la ngay 25 moi thing.



Ngay 11/10, bac Nam ding thé tin dung néi trén dé mua mét chiée ti vi c6 gia 30 triéu dong
va dén ngay 20/12 bac méi thanh toan cho ngin hang. Tinh téng sb tién ca von va phi
bac Nam phai tra cho ngan hang.

Gidi
Tir 11/10 dén 20/12 duoc tinh 1a 70 ngay.
Do s6 ngay no thé vuot qua 45 ngay nén bac Nam phai tra 13i cho 70 ngay no va tra phi
cham thanh toan do khéng tra trude 5% s tién ng.
Phi tra 1ai: 30 .35% . % = 2,014 (tridu dong).

Phi cham thanh toan do khong tra trudc 5% la:

30 . 6% = 1.8 (triéu dong).
Vay tong s6 tién ca von va phi bac Nam phai tra cho ngin hang la khoang:

30+ 2,014 + 1,8 = 33,814 (triéu dong).
Vi du 2. Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngan hang A co6 théi gian mién lai la
45 ngay, véi chu ki thanh toan tir ngay 15/3 dén ngay 15/4, ngay dén han thanh toan
1a 30/4. Trong do, lai suit ap dung la 20%/nam va s6 du no téi thiéu can thanh toan la
5% tong so tién chi tiéu. Phi tra chim bing 4% s6 du no toi thiéu can tra va ti thiéu
la 150 000 dﬁng_ Theé cua ban khong co du no dau ki va trong 30 ngay vira qua ban da
thure hién cac chi tigu:
« Ngay 20/3: Ban thanh toan mua hang siéu thi 4 triéu déng. S6 du no 1 1a 4 triéu dong.
« Ngay 10/4: Ban thanh toan tién dién 2 triéu dong. S6 du no 2 1a 6 triéu dong.
« Ngay 04/5: Ban tra ngan hang 3 triéu dong. S6 du no 3 (s6 ng con lai) 1a 3 triéu dong.
Tinh s6 tién 1di phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 04/5.

Gidi

Do ban da khong tra du toan bé s6 du ng va khoan thanh toan t6i thiéu tai thori diém ngay
30/4 nén sb tién 13i s& bi tinh gbm co:
« S6 du no 1 tir ngay 20/3 dén ngay 09/4 nén s6 tién lii phai tra 1a:

Li]
4000000 . 29%
365

.20 = 43836 (ddng).

* S6 du no 2 tir ngay 10/4 dén ngay 04/5 nén sé tién lii phai tra 1a:

Li]
6000000 . 297
365

.24 =~ 78904 (ddng).

* Tinh phi tra cham:

(5% . 6000000) . 4% = 12000 < 150000.
Nén tinh phi tra cham la 150000 dﬁng_
Vay tong s6 tién 1di va phi phat sinh ma ban cén phai tra dén ngay 04/5 la:

43836 + 78904 + 150000 = 272740 (ddng).
Chii y: Ngoai ra, sb tién 3 triéu dong vin bi tinh tiép 13i cho t6i thiri diém ban thanh toan
cho ngan hang.
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Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngin hang B c6 thdi gian mién lii la
45 ngay, vol chu ki thanh toan tir ngay 10/5 dén ngay 10/6, ngay dén han thanh toan
1a 25/6. Trong do, 1ai sudt 4p dung 1a 18%/nam va sb du no t6i thiéu cin thanh toan
1a 5% tong sb tién chi tiéu. Phi tra chim bing 3% sé du no téi thiéu cén tra
va tdi thiéu la 100000 déng. Thé cua ban khong ¢o du no dau ki va trong 30 ngay
vira qua ban da thuc hién cac chi tiéu:

« Ngay 15/5: Ban thanh toan mua hang truc tuyén 3 triéu dong. S6 dune 1 13 3 triéu dong.
« Ngay 05/6: Ban thanh toan tién thué 1 triéu dong. S6 du no 2 1a 4 triéu dong.

« Ngay 28/6: Ban tra ngan hang 2 triéu dong. S6 du no 3 (s6 ng con lai) 1a 2 triéu dong.
Tinh s6 tién 1di phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 28/6.

Ong Long str dung thé tin dung cua mot ngén hang dé mua mét mén hang gia 10 triéu dong
voi cac diéu 18 sir dung the nhur sau:

Loai phi Mirc phi
Phi phat hanh the tin dung mdn 500000 dong
Phi duy tri thuomg nién 1499000 déng/nim

6% s tién cham thanh toan,
t6i thiéu 150000 dong
2,58%/thang,

tinh la1 kép theo ngay

Phi chiam thanh toan

La1 suat sau thon gian mien la

a) Cho biét ong Long da tra tién ngin hang tré han 40 ngay sau ngay hét han mién 1ai.
Hay tinh sO tién ong Long phai ndp cho ngan hang.

b) Néu tinh ca phi phat hanh thé va phi duy tri thuong nién thi téng sb tién ma
ong Long da bo ra cho dich vu tin dung trén la bao nhiéu?

2. Vay ng cua cac td chic tin dung

(Nguén: Luit cac to chirc tin dung s6 47/2010/QH12; Ludt s6 17/2017/QH14;
Vin ban hop nhit sé 07/VBHN-VPQH ngay 12/12/2017)

T6 chuic tin dung

Té chirc tin dung 1a cic co quan co chirc ning cho vay von dwoc phap luat
cong nhan. Pai dién tiéu biéu cho cac to chirc tin dung 1a ngan hang thuong mai
(goi tat 1a ngin hang), thuc hién cic nghiép vu ngan hang bao gém: huy dong,
cho vay va thuc hién thanh toan.

Chd y: Theo luit Cac td chirc tin dung nam 2010, td chire tin dung la doanh nghiép thuc
hién mot, mot sb hoic tit ca cac hoat dong ngan hang. Cac td chire tin dung thuong gip

la cac ngan hang thuong mai va cac cong ty tai chinh.
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Vi du 3. Bac T vay cua ngin hang A véi hop ﬂéng vay nhu sau: S tién vay la 50 tnéu
dong, thoi han vay 6 thang, tra gbe va 1ai cudi ki, 13i suét cho vay 11%/nam. Tién 13i tinh
theo dir ng ban dau. Tinh tong sd tién gbe va lai ma 1ai bac Ta phai tra cho ngan hang vao
cudi ki vay.

Gidi

Do tién li tinh theo du no ban dau nén bac Ta s& tra no ngan hang theo phuong thirc 13i don.
Taco P=50, r=%_ 11%,n=6.

Ap dung cong thire tinh 1ai don, ta co:

F=P(1 +nr)= 5n[1+ 6. é . 11%] =52.75 (triéu dong).
Vay tong so tién goc va ldi ma lai bac Ta phai tra cho ngin hang vao cudi ki vay la
52,75 triéu dong.
Vi du 4. Bac Hoa vay cua ngin hang B véi hop dé-ng vay nhu sau: S6 tién vay la 50 tnéu
dong, thoi han vay 6 thang, 13i suat cho vay 11%/nam. Tién gdc phai tra déu mdi thang.
Tién lai tinh theo du no giam dan. Ngay giai ngan 1a ngay 01/01/2023.
a) Tinh sé tién goc va 13 ma bac Hoa phai tra hing thang.
b) Tinh té-ng s0 tién gér-:: va 1a1 ma bac Hoa pha tra cho ngan hang vao cudi ki vay.

Giai
a) ﬁip dung cong thirc tinh la1 don cho ting thang, theo hop don g vay ta co bang tinh sau:
Thing | Kitring |S6 goc con lai Goc Lai Tong tién
0 01/01/2023 50000000
1 01/02/2023 41666 667 8333333 458333 8791667
2 01/3/2023 33333333 8333333 381944 8715278
3 01/4/2023 25000000 8333333 305556 8638 889
4 01/5/2023 16666667 8333333 229167 8562500
5 01/6/2023 8333333 8333333 152778 8486111
6 01/7/2023 0 8333333 76389 8409722
Téng tién 50000000 1604167| 51604167

b) Téng s tién gdc va 1ai ma bac Hoa phai tra cho ngan hang 1a 51,604 triéu dong.

% Céong ty A vay cua ngan hang B véi hop dong vay nhu sau: S6 tién vay 100 triéu dong,

) thot han vay 12 thang, 141 suit cho vay 9%/nam. Tién lai tinh theo du no ban dau.
a) Tinh tong s6 tién gde va 1ai ma cong ty A phai tra cho ngan hang B vao cuébi ki vay.
b) Néu hop déng vay yéu ciu tién goc phai tra déu méi thang, tién i tinh theo du no
giam dan. Tinh s6 tién gdc va 13 ma cong ty A phai tra mdi thang va téng s tién goc
va lai cong ty di tra tong cong cho hop dong vay noi trén.

Bac Ha vay cta ngan hang ABC 500 triéu dong dé mua 6 t6 vdi hop dong vay
nhu sau: Thol han vay 7 nam, gﬁc tra déu hﬁng thang theo 50 thang vay, la1 tra
hing thang véi lai suit 12%/nam tinh theo du ng giam dan. Tinh:
a) S tién gdc va lai ma bac Ha phai tra o thang thi k (k= 1, 2, ..., 84).
b) Téng sb tién goc va lai ma bac Ha phai tra sau 84 thang.
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Anh Binh sir dung loai thé tin dung Y cua ngin hang B vai ché do sir dung nhu sau:
Mién lai toi da 45 ngay, phi ldi suat 22%/nim, phi chim thanh toan 6% néu khéng
tra trude 5%, ngay dén han thanh toan 1a ngay 5 méi thang.

Ngay 21/10, anh Binh dung thé tin dung nd1 trén dé mua mot chiéc may cay co gia
100 triéu ddng. Pén ngay 5/11, anh di tra duoc 5 triéu dong cho ngan hang va dén ngay
20/12, anh méi c6 tién thanh toan hét no thé cho ngin hang. Tinh téng s tién ca von va
phi ma anh Binh phai tra cho ngan hang vao ngay 20/12.

. Bac Phuong vay cua ngan hang A von hop déng vay nhu sau: S6 tién vay la 60 triéu dfmg,

thotr han vay 12 thang, la sudt cho vay 12%/nim. Tién lai tinh theo du ng ban dau.
Tinh téng s6 tién gdc va 1 ma bac Phuong phai tra cho ngin hang vao cubi ki vay.

. Doanh nghiép C vay cta cong ty tai chinh D véi hop dong vay nhu sau: Sé tién vay la

500 triéu dong, thoi han vay 6 thang, i sudt cho vay 12%/mam. Tién goc phai tra déu
moi thang. Tién 1ai tinh theo du no glam dan. Ngay gia1 ngan 01/6/2023.

a) Tinh s6 tién gdc va 1ai ma doanh nghiép C phai tra hing thang.

b) Tinh tfmg sd tién gc:m va la1 ma doanh nghiép C da tra vao cubi ki vay.

. C6 Nguyét vay ngan hang B 500 triéu dong dé mua can ho véi 1ai suit 9%/nam, thoi han

vay 60 thang. Tién lai tinh theo du ng ban dau. Cho biét géc va lai phai tra hing thang.
Tinh s6 tién gdc va 13i ma c6 Nguyét phai tra cho ngin hang mdi thang.

. Ba cua ban Mai mua mét chuyén du lich Phi Quéc gia 15 triéu dong ngay 16/8/2022 cho

ca nha hﬁng the tin dung phat hanh ngay 06/8/2022 cua ngan hang X. Ngan hang co
ché d6 khéng tinh ldi trong 30 ngay diu va cong thém khuyén mai 25 ngay khong tinh
13i. Sau thot han trén, ngan hang sé tinh 13i voi 1di suat 20%/ndm (tinh 13i kép theo ngay).
Ba cua Mai du dinh s& hoan tién cho ngan hang X vao ngay 01/11/2022. Khi do ba cua
Mai phai hoan tra bao nhiéu tién cho ngan hang?

Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngén hang C c¢6 thoi gian mién 13i la 45 ngay,
voi chu ki thanh toan tir ngay 05/7 dén ngay 05/8, ngay dén han thanh toan la 20/8.
Trong d6, lai suit ap dung 1a 24%/midm va sé du ng tdi thidu can thanh toan la 5%
tong so tién chi tidu. Phi tra chim bing 5% s6 du no téi thiéu can tra va tdi thiéu 1a
200000 dfmg_ Thé cua ban khong co du no dau ki va trong 30 ngay vua qua ban da
thuc hién céac chi tiéu:

» Ngay 10/7: Ban thanh toan mua vé may bay 5 triéu déng. S6 du no 1 1a 5 triéu dong.

» Ngay 01/8: Ban thanh toan tién nha 3 triéu dong. S6 du no 2 1a 8 triéu dong.

» Ngay 22/8: Ban tra ngan hang 4 triéu dong. S6 du no 3 (sd no con lai) 1a 4 triéu déng.
Tinh s tién 141 phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 22/8.



~ Bai3.PAUTUTAICHINH.
LAP KE HOACH TAI CHiNH CA NHAN

Tit khoa: Dau tu tai chinh; Ching khoan; (8 phiéu; Trai phiéu;
Chiing chi quy; K& hoach tai chinh ca nhin; Ngan sach.

@ Hay néu nhimg loi ich va rui ro cua viée
cac cé nhan hogc t6 chirc thu nhap bang
cich cho cic cé nhin hodc t6 chirc khéc
vay von.

1. M6t sé van dé vé dau tu tai chinh
{Ngu&n: How Money Works, DK, Penguin Random House, 2019;
Luét Chimg khoan nam 2019 sb 54/2019/QH14)

'® a) Néu mot \-’Ell trar nghiém cua ban hodc
ngudi thin vé hoat ang glrl tiét kiém,
mua ban trai phiéu, c¢6 phiéu, ... dé co
lgn nhudn trong tuong lai.

b) Hay ké tén mot vai loar hinh tuong tu
nhu vay ma ban biét.

Hinh 1

= DPau tir tai chinh 1a qua trinh ci nhan hodc té chic sir dung nguon von dé mua
c6 phiéu, trai phiéu, chimg chi quy, giri tiét kiém hay cdc tai san tai chinh khac nhim
muc dich kiém thu nhap va lgi nhuan trong twong lai.

Chu y:

a) Tai san tai chinh 13 tai san, thuong c6 kha nang chuyén déi ra tién nhanh, c6 quyén va
phét sinh gia tri tir quyén (goi la phai sinh) doi hoi sé hiru hay huong loi tir mot tai san
khac (go1 la ta1 san co s0).

PAU TU TAI CHINH

/\

CONG CU YEUTO CO BAN
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b) Pau tu thuong duoc ap dung dé ting gia tri tai san hodc tao ra thu nhap cho nha dau tr
va co tac dung phat trién kinh té, tao thém viéc lam va san pham cho xa hoi.
¢) Co ba yéu t6 co ban can chi ¥ trong ddu tu 1a: rui ro, loi nhudn va thai gian.
d) Cac cong cu diu tu bao gémr gul tiét kiém, mua chirng khoan, mua co phiéu,
mua trai phiéu, mua chirng chi quy, ...
9 Chirng khoean la ta1 san, bao gf:'nm cac loa1 sau day:
— C6 phiéu, trai phiéu, chimg chi quy;
— Chimg quyén, chimg quyén c6 bao dam, quyén mua c6 phén, chimg chi luu ki;
— Chimng khoan phai sinh;
— Cac loar chumg khoan khac do Chinh phu quy dinh.
C6 phiéu 12 1oai chig khoan xéc nhin quyén v loi ich hgp phéap cua ngudi s¢ hiru
d6i voi mot phén von cb ph?iﬂ cua to chirc phat hanh.
Trdi phiéu 1a loai chimg khoan xac nhin quyén va loi ich hop phap cua nguai so hitu
d6i véi mét phan no caa to chire phat hanh.
Chirng chi quy 13 loai ching khoan xac nhan quyén so hitu caa nha dau tu déi véi
mot phﬁn von gop cua quy dau tu chimg khoan.

Cha y: Cé tire 1a khoan lgi nhuin rong duoc tra cho moi cd phiéu hz:mg tién mat hodc
bang tai san khéc.
Vidu 1.
a) Ong An mua mét trdi phiéu dugc phat hanh béi mot doanh nghiép véi gid tri 100 triéu dong,
thdn han dao han la 10 nim, 1& sudt 12%/nam dugc tinh theo hinh thirc 1a1 kép, gop lai
theo ndm, linh mdt l4n khi ddo han. Tinh s tién ong An nhan duoc sau 10 ndm.
b) Mot nha dau tw mua mét 16 trai phiéu cé ménh gia 100 triéu dong voi 1ai sudt 10%/nam
va tién 1ai duoc tra 6 thang mét lan theo phuong thire tinh 13i kép, thoi han trai phiéu la
5 nam. Tinh tong sé tién nha dau tu da nhan dugc khi ddo han.
c¢) Ong Tin ¢6 3000 ¢6 phiéu trong chudi cira hang pho X. Gia thi truomg hién tai cua
mdi ¢6 phiéu 1a 35000 déng va c¢b tirc vira duge chia cho mdi b phiéu la 4 000 déng.
Tinh tong s6 tién ¢ tire 6ng Tin nhin duoc va ti s6 phan trim cd tic voi gid tri coa o phiéu.
d) Cha Thanh dau tu 200 tridu déng véao ching chi quy xay dung Y véi lai suat 12%/nam
theo phuong thire tinh 1a1 keép trong thon gian 4 nam. Tinh s tién cha Thanh nhan dwoc
sau 4 nam.
Gidi

a) Sé tién ong An nhan duoc sau 10 ndm la:

100 . (1 + 12%)" = 310,58 (triéu déng).
b) S6 tién nha dau tu nhan dugc khi trai phiéu dao han la:

100 . (1 + % . 10%)"° = 162,89 (triéu dong).
¢) Téng sb tién ¢b tire 6ng Tin nhan dugce 1a: 3000 . 4000 = 12000000 (dong).
4000.100% .
5000~ 1A%
d) S6 tién chi Thanh nhan dwoc sau 4 nam 1a: 200 . (1 + 0,12)" = 3147 (triéu dong).

Ti s0 phan trdm c0 tirc vo1 gia tr1 cua co phicu la:



2. Giai quyét moét s6 van dé vé dau tu
Vian dung cac kién thirc toan hoc c6 thé giap giai quyét mét sb van dé vé diu tu.
Vi du 2. Mdi c6 phiéu ctia cong ty A c6 gid ban 32 000 déng va loi nhudn trén mdi ¢d phiéu
duoc cong bd 1a 4 600 dong/nam. Mdi ¢6 phiéu cua cong ty B c6 gia ban 20 000 dong va
loi nhudn trén mdi ¢6 phiéu dugc céng b 1a 2 200 dong/nam.
a) Tinh ti s6 phan trim giira lgi nhudn va gia ban mdi c¢6 phiéu cna cong ty A va B
(két qua lam tron dén hang phan muoi).
b) Néu cic nha dau tu c6 xu hudng thich mua cac cb phiéu co ti lé phﬁn tram lo1 nhuan
cao hon so voi gia ban thi cd phiéu cua céng ty nao co gia tri dau tu cao hon?

Gidi

a) Goi E/P 1a ti s6 phan trdm giira lgi nhudn va gia ban mdi cd phiéu.

Ti s6 phén trim giira loi nhudn va gia ban mdi ¢ phiéu cua cong ty A la

E/P= 4640 =14, 4%.
32000
Ti s6 phén trim giira loi nhuan va gia ban mdi ¢6 phiéu cua céng ty B 1a
E/P= Ll =11%.
20000

b) Néu cac nha dau tr ¢6 xu hudng thich mua cac ¢6 phiéu co ti 1& phan trdm loi nhuin
cao hon so voi gia ban thi ¢é phiéu cua cong ty A c6 gia tri ddu tu cao hon.

Vi du 3. Néu theo nhimg khoang thon gian h;:’mg nhau, nha dau tr déu bo ra nhimg
khoan tién dau tu hﬁng nhau, ta no1 ngu do da tao ra mot dong tién deu.

Cho biét trong n nam, moit nguol cudi mdi nam déu gun tiét kiem mot sb tién 1a 4 vao
ngan hang véi lai suat kép rY%/nam.

Cudi nam 1 2 3 n-2 | n-1
Gri tiét kiém A A A A A

a) Tinh s6 tién F nguoi dé thu duoc & cudi dong tién (F goi la gia tri twong lai cua
dong tié-n} theo A, n, r.
b) Tinh n theo A, Fvar.
c) Mot sinh vién dau tu mét dong tién déu bang cach cudi mdi thang déu gui tiét kiém
1 triéu dé-ng vao ngan hang vol la suit 8%/mim theo phuong thire tinh a1 kép vin
ki han 1 thang. Hoi sau bao 1au thi sinh vién nay cé dua 21 triéu dong dé dong tién cho mot
khod hoc tiéng Anh giao tiép voi chuyén gia nudc ngoai?

Giai
a) Ap dung cong thic tinh 1ai kép cho s6 tién A4 gui timg nim, ta cé sé tién thu dugc
vao cudi nim thir » cua sb tién 4 dau tu tai:

n—1
¥

cudi ndm thir nhét 1a A(1 + r)
cudi nam thir hai 1a A(1 + r)" 2,

cudi ndm thirn — 112 A(1 + #)',
cudi nam thir n 1a A(1 + )",
Y
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Tﬁng s6 tién F nguo do thu duoc o cubi dong tién la:

F=A(1+n"+A(1+n'+ _+ A0+ "+ A1+ 1"

F’kp dung cong thirc cfip s6 nhan, ta co: F = A+M_ (1)
r
b) Tir (1) taco (1+r)" =%+1, suy ra nln(l+r) = ln[%+l]j
ln(%+1]
suy ra B =———=. (2)
In(1+r)

¢) Twong tu nhu chu ki ndm, véi chu ki thang ta ciing 6 thé ap dung cong thirc (2) cho
dong tién:

Cudi thang 1 2 n—1 n

Guri tiét kiem | 1 triéu dong | 1 tridu dong | triéu ddng | 1 triéu dong
ta co:

Fr 21.8%
In ?+1 In B +1
= = = 1917 [th:—'mg]_

In(l1+r) h{] . 3%]
12

Viy sau khoang 20 thang thi sinh vién nay c6 da 21 triéu dong.

Vidu 4. Mot cong ty co ngin sach chi tiéu la Tdéng, néu gt tién mat x déng va dau tu
(T—x) dfjng thi s& co6 lgn nhuan 1a:

fy-aT=) _bT

2 x
trong do:  x: sb tién mat cin gir, x € (0; 71;
a: 13l suit du tu 25%:;
b: chi phi mdi lan rat tién mat: 20,1%.
a) Tim x dEf[x) dat gia tr1 lon nhit.
b) Vi T'=20 ti ddng, hay cho biét dé dat lgi nhudn dau tu 16n nhét thi cng ty nén giir
50 tien mat la bao nhiéu.

Gidi
, T—x) bT
a) Xét ham sb f(x) =20 =X _OT e (0: 71, ta co
X
—a bT —ax®+2bT
1 - - :
A 2 X 2x°
2
f'(x):ﬂc;ﬂ:ﬂ{:}—ax2+2b]"=ﬂc}x2=£c}x= ﬂ
X il a



Bang bién thién cua ham sé £ (x) trén (0; T]:

X 0 E T
a
S(x) + 0 -

f) /'f[ HJ\

Dura vao bang bién thién, lgi nhudn f(x) dat gid tri 16n nhét khi x = 5T
a
26T [2.20,1.20
b) V&i T=20; a=25%: b=20,1%, tacd x =\] =J 2’5 ~5,67.
a

Viy dé dat lgi nhuan 16m nhit cong ty nén giir sb tién mit vao khoang 5,67 ti dong.

Vi du 5. Ong Hai déu tu bing cach mua chang chi quy tri gia 1 ti déng, 13 sudt 8%/ndm
theo phuong thirc tinh la1 kép.
a) Tinh tién 1ai ong Hai nhan duoc sau 3 nam.

b) (ia su trong ba nam dau tu, ti 1& lam phat méi nim déu 12 3%. Tinh gia tr1 tuong duong
cta so tién vén dau tu 1 ti dong cua 6ng Hai sau 3 nam. Hay cho biét von déu tu cua
ong Hai ting hay giam gia tr1.
c) Gia su trong ba nam dau tu, ti 1€ lam phat mdi nidm lin hrot 1a 5%, 10%, 15%.
Tinh gia tn tuong duong cua s6 tién von dau tu 1 ti dﬁng cua ong Hai sau 3 nam.
Hay cho biét von dau tu cua 6ng Hai ting hay giam gia tri.
Giai
a) Sé tién ca gbc va 1ai ong Hai nhan duoc sau 3 nim la
F=P(1+ry=1.(1+8%)~ 1,260 (ti dong).
Sau 3 nam, 6ng Hai nhan dwoc s6 tién 1ai 1a 7 = F — P = 0,260 (ti dong).
b) Gid tn1 twong duong cua s tién von dau tu 1 ti dﬁng sau ba nam lam phat la
P,=P(1+i)"=1.(1+ 3%) = 1,093 (ti dong).
Tacoé F—P, = 1,260 - 1,093 = 0,167 (ti dong).
Do do, von diu tu cua 6ng Hai ting gia tri.
¢) Gia tri twong duong cua sb tién von dau tu 1 ti déng sau ba nim lam phat la
Py=P(1+i)(1+ &)1 +i5)=1.(1+5%)(1 + 10%)(1 + 15%) = 1,328 (ti dong).
Tacé P,— F=1,328-1,260 = 0,68 (ti dong).
Do dé, von diu tu cua 6ng Hai giam gia tri.
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Vi du 6. Péu nam 6ng Huy vay ngin hang 100 triéu dong dé mua co phiéu ma MNP vai
gia 50 000 dong mét cb phiéu. Lai sudt ngan hang 1a 9%/nam.
f}ng Huy Ién ké hoach vao diu nim sau s& ban toan bo co phiéu dova ]fi:-,r tién tra ng cho
ngin hang. Biét ring vao diu nim sau, mdi ¢ phiéu ma MNP ¢6 gid 1a 65000 dong.
Hay cho biét s6 tién ong Huy con lai sau khi tra no ngdn hang.
Gidi
S tién ca von lan 1ai 6ng Huy phai tra ngan hang 1a
100(1 + 9%) = 109 (triéu dong).
S6 c6 phiéu ma MNP 6ng Huy di mua la 100000000 : 50000 = 2000 (c6 phiéu).
S tién dng Huy thu duoc tir viée ban co phiéu la: 2000 . 65000 = 130 (triéu dong).
S tién 6ng Huy con lai sau khi tra no ngdn hang 1a: 130 — 109 = 21 (triéu dong).
% Ong An diu tu 1 ti dong vao ching chi quy tin dung Q véi lai sut 10%/nim theo
' phuong thirc tinh lai kép trong théi gian 2 ndm. Tinh s6 tién éng An nhan dugc sau
2 nam néu ki tra 1ai 1a 6 thang, 3 thang.
% Mbi ¢6 phiéu ciia cong ty X c6 gia ban 25 000 dong va lgi nhuén trén mdi ¢d phiéu
T duoc cong bd 1a 2500 dong/nam. Mdi c6 phiéu cia cong ty Y 6 gia ban 10000 déng
va loi nhuan trén méi c¢6 phiéu duoc cong bd 1a 500 dong/nam.
a) Tinh ti s6 phan trim giira gia ban va loi nhuan trén méi ¢6 phiéu cua cong ty X va
cong ty Y (két qua lam tron dén hang phﬁn muo1).
b) Néu cac nha déu tu c¢6 xu hudng thich mua céc ¢é phiéu duoc dinh gia thap so vai
loi nhudn thi ¢ phiéu nao co gid tri déu tu cao hon?

% Mot cong ty co ngan sach chi tiéu la T df‘:mg_ Néu giir tién mat x ﬂéng va dau tu
"7 (T'—x) dong thi s& ¢6 lgi nhudn la;

all —x) bT
fl=2E20
2 x
trong do: x: 0 tién mit can giir;

a- 13i suit dau tu 28%:;
b: chi phi mdi lan rat tién mat 20,5%.
Tim x dé f(x) dat gia tri lén nhat khi 7= 12 ti dong.
& Iflng Son tao ra mot dong tién bﬁng cach cubi mdi nim déu g tiét kiém 100 triéu dﬁng

vao ngan hang véi 13i suit 9%/nam theo phuong thire tinh 13i kép véi ki han 1 nam.
Hoi sau bao lau thi éng Son c6 du 2 ti dong dé mua mot manh dat?



3. Lap ké hoach tai chinh ca nhan
(Nguén: https://www.britannica.com/money/setting-monthly-budget)

Bang ngan sach

3 Ban Nam la mot sinh vién nam nhit thué nha tro dé hoc dai hoc. Dudn day la

‘ bang thu chi trong s6 tay cua ban Nam.
CHI PHi
THU NHAP Tién thué phong tro:

Hoc béng: 1 400 000 dong/thang 1 000000 dong/théng
Day kém: 2000000 déng/thang | | Tién dién thoai: 100000 déng/thang
Tro cép tirchame: 1000000 dong/thang | | Tién di lai: 500000 déng/thang
Lam va ban do thu cong mi nghé Tién an uéng: 2150000 déng/thang
(handmade): 1 000000 dong/thang || Sach ve, tai liéu: 200000 déng/thang

Tiéu vat: 450000 dé-ngfthéng

a) Hay trinh bay lai sd tay cua ban Nam dudi dang mét bang tinh dé tinh toan tong thu,
tong chi va cho biét ban Nam con du hay thiéu tién trong mdi thang.

b) Ban co thé lam mét bang tinh twong tu vé thu chi caa chinh minh khéng?
= Bang ngan sach la cong cu giap theo ddi, tong hop thong tin vé thu nhép, chi tiéu

va tiét kiém trong mét khoang thoi gian nhit dinh, théng thudng 13 hing thang hodc
h&:mg nam.

Lap bang ngén sach ca nhin giap quan li tai chinh ca nhan mét cach hiéu qua. Cu thé la:
— DPénh gia thu nhip va chi tiéu: Diéu nay gitp ca nhan hiéu rd hon vé tinh hinh tai chinh
ctia minh va diéu chinh chi tiéu dé dam bao khong tiéu qua nhiéu so véi thu nhép.

— Piéu chinh chi tiéu: Bang ngén sach giap ca nhan biét minh dang chi tiéu nhimg khoan tién
vao muc dich gi va dua ra quyét dinh dang din vé viée cdt giam chi tiéu khéng can thiét
dé tiét kiém tién.

— Tiét kiém tién: Ca nhan c6 thé nhin thiy duoc mirc do tiét kiém tién cua minh, tir do
cO thé dua ra ké hoach tiét kiém tién dé dap (ng cac muc tiéu tai chinh ca nhan.

Vidu 7. Dya trén bang thu chi cua ban Nam & ,@ , hay lap bang ngan sach cua ban Nam.
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Giai
Dura trén céc théng tin trén ta cé thé lap bang ngin sach cho ban Nam nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN NAM
Pon vi tinh: déng/thang

Thu nhip Chi tiéu
Khoin mue Sé tién Khoin mue Sb tién

Hoc bong 1400000 | Tién phong tro 1000000

Day kém 2000000 | Tién dién thoai 100000

Tro cap tir cha me 1000000 | Tién di1 lai 500000

Lam va ban do thu cong 1000000 | Tién an udng 2150000

mi nghé¢ (handmade) Sach vo, ta1 héu 200000
Tiéu vat 450000

Tong thu 5400 000 | Tong chi 4400000

S6 dw 1000 000

& Duya trén cac thong tin sau dé lap bang ngin sach ctua ban Ngan.

THU NHAP CHI PHI
Giao hang: 2000000 déng/thang | | Tién dién thoai: 500000 déng/thang
Tro cép tir cha me: 1000000 dong/thang || Tién di lai: 500000 dong/thang

Phy bdn hang: 1000000 dong/thang || Tién an uéng: 3000000 dong/thang
Sach vo, ta1 héu: 200000 dﬁng.-"théng
Tiéu vat: 900000 dong/thang

Ké hoach tai chinh ca nhan

/ Thao luin nhom dé mdi hoe sinh trong nhom cé co hdi trinh bay:
a) Mot muc tiéu tar chinh ca nhan.
b) Cac bién phap dé thuc hién muc tiéu do.

*  Ké hoach tai chinh cd nhdn 13 mot ban ké hoach chi tiét cho viéc quan 1i va
sir dung tién cua ca nhin dé dat duoc muc tiéu tar chinh cia minh trong tuong lai.
K¢ hoach tai chinh ca nhan bao gém céc muc tiéu tai chinh cu thé, dinh ré thu nhap
hang thang, chi tiéu hing thang va cac khoan tiét kiém.

Cha y:

a) Lap ké hoach tai chinh ca nhan gitp cho mdi ngudi ¢ du tién dé dap ing cac nhu ciu
va muc tiéu tar chinh trong twong lai.

b) Dé lap ké hoach tai chinh ca nhén, ban c6 thé thuc hién cac bude sau day:

Budre 1: Xac dinh muc tiéu tai chinh cu thé. Vi du: Tiét kiém dugc bao nhiéu tién?
Khoang thoi gian tiét kiém l1a bao 1au? Sé tién tiét kiém duoc dé lam gi?



Burére 2: Lap bang ngén sach thang: Liét ké tit ca cac khoan thu nhip va cac khoan chi phi
hing thang dé co cai nhin téng quan vé tai chinh cua minh.

Burée 3: Han ché cac khoan chi phi khéng can thiét, tim cach ting thu nhap dé co thé
tiét kiém dwoc nhiéu tién hon.

Burdre 4: Trién khai thuc hién dé dat duoc muc tiéu tai chinh.

Vi du 8. Ban Dung, mdt hoc sinh 1ép 12, muén lap ké hoach kiém du 20 triéu dong
trong vong mot ndim dé dong tién hoc phi cho mot khoa hoc giao tiép bﬁng tiéng Anh.
Ngan sach hﬁng thang cua ban Dung nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN DUNG
Don w1 tinh: dong/thang

Thu nhip Chi tiéu

Khoin muc S tién Khodin muc S6 tién
Hoc bong 400000 | Tién dién thoai 100 000
Day kém 2000000 | Tién di lai 500 000
Tro cap tir cha me 1000000 | Tién dn uong 2150000
Lam va ban dd thu céng 1000000 | Sach vo, tai lidu 200000
mi nghé (handmade) Tiéu vit 450000
Tong thu 4400000 | Tong chi 3400000
S6 dw 1000000

Hay gitp ban Dung xdy dung ké hoach tai chinh ca nhan dé dat muc tiéu.

Giai
Dun day la mot ké hoach tai1 chinh ca nhan cho ban Dung dé dat duoc muc tidu:
— Xéc dinh muc tiéu tiét kiém: Tiét kiém dua 20 triéu dong trong vong 12 thang dé co
du tién déng hoc phi cho khoa hoc giao tiép bing tiéng Anh.
— Diéu tra tinh hinh tai chinh hién tai cua ban: Thu nhap h;ing thang cua ban Dung la
4400000 dong, chi phi hing thang cta ban Dung la 3400000 dong.
— Xy dung ké hoach chi tiéu hing thang: Téng chi phi hing thang cua ban Dung la
3400000 dong. Hay xem xét cach giam chi phi hing thang dé co thé tiét kiém duoc
khoang 1667000 dong mdi thang:
e Giam chi phi dn udng: Hay tim kiém cdc mén an gia ré hon va ndu an tai nha thay vi n ngoai.
e (G1am tiéu vat: Hay can nhic céc chi tiéu khong can thiét va han ché viéc mua sim cac
moén do khong can thiét.
e (Giam chi phi di lai: Hay xem xét viéc di b hodc sir dung phuong tién cong cong dé
giam chi phi di la1.
— Xac dinh ngudn tiét kiém hing thang: Ban Dung c6 thé tiét kiém duoc khoang
1000000 dong mdi thang.
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— Tinh toan nguén tiét kiém con thiéu: Sau khi trir di chi phi hing thang va cic ngudn
tiét kiém di co, ban Dung can tiét kiém thém khoang 667 000 déng mdi thang dé dat duoc
muc tiéu 20 triéu dong sau 12 thang.

Vi ké hoach tai chinh ca nhan nay, ban Dung co thé dat duoc muc tiéu tan chinh cua minh.
Ban Khanh la mot hoc sinh lop 12 ¢6 muc tiéu tiét kiém du 15 tnéu dé}ng trong

mdt nim dé co du tién mua mét chiée xe dap dién. Ngan sach hing thang caa ban
Khanh nhu sau:

NGAN SACH HANG THANG CUA BAN KHANH
Pon vi tinh: déng/thang

Thu nhap Chi tiéu

Khoin myc So tien Khoin muc S tién
Hoc bong 1000000 | Tién dién thoai 500000
Day kem 2000000 | Tién d1 lan 800000
Phu viéc cua hang 1000000 | Tién dn udng 3600000
Lam va ban do thu cong 1000000 | Sach va, tar hiéu 700000
mi nghé¢ (handmade) Tiéu vit 400000
Tong thu 5000 000 | Tong chi 6000000
S6 dur —1000 000

Hay giap ban Khanh xay dung ké hoach tai chinh ca nhan dé dat muc tiéu.

Anh Minh diu tu bing cach giri tiét kiém vao mét ngén hang voi sé tién 1a 200 triéu dong.
Lai sudt 10%/nim dugc tinh theo phuong thirc 13i kép, gop 1ai theo nim nhin mét lan.
Hoi sau 7 ndm, anh Minh s& nhin dugce bao nhiéu tién?

. Ong Quan dau trr vao mot trai phiéu duoc phat hanh boi mét doanh nghiép vai gia tri

400 tnéun dﬁng, thon han dao han la 5 nam, la suat 8%/nam dugrc tinh theo phuong thie
la1 kep, gop a1 theo ndm nhan mat lin khi ddo han.

a) Tinh sO tién ong Quan nhan dugc sau 5 nam.

b) Gia sir trong 5 nam diu tu, ti 1& lam phat méi nim déu bing 3%. Tinh gia tri
twong duong cua s tién 400 triéu dong ma éng Quén da déu tr sau 5 nam.

. M@t cong ty co ngan sach chi tiéu 1a T dong, néu giir tién mat x dong va dau tu (T — x)

dong thi s& ¢o loi nhudn la:
a(T—x) bT
2

flx)=
trong do:  x: sb tién mit can giir;
a: 13i suét dau tu 30%:;
b: chi phi mdi 1an rat tién mat 20,5%.
Tim x dé f (x) dat gia tri 1én nhét khi 7= 8 ti dong.



=

. Ong Minh diu tu 800 triéu dong vao ching chi quy ting truong ABC vai ldi sudt
15%/nidm theo phuong thirc tinh lai kép trong thoi gian 3 ndm. Tinh sé tién 6ng Minh
nhan dugce sau 3 nam néu ki tra 1ai 1a 1 thang, 4 thang.

. Péu nim ong Tam vay ngan hang 200 triéu dé-ng dé mua cb phiéu ma CPX vin gia
40000 dong mot co phiéu. Lai suit ngin hang 1a 12%/nam.

n

Ong Tam lén ké hoach vao diu nim sau s& ban toan bé c¢6 phiéu do va lay tién tra ng cho
ngan hang. Biét ring vao dau nim sau, mdi ¢6 phiéu ma CPX co gia la 85000 dong voi
xdc sudt 1a 0,3 va 62000 dong voi xéc suat1a 0,7,

Hay cho biét sd tién éng TAm con lai sau khi tra no ngan hang c6 thé nhin nhimg gié tri nao
va xdc sudt dé sd tién cua ong TAm con lai nhan méi gia tri do.

6. Dua trén cac thong tin sau:

Ban Binh:
THU NHAP CHI TIEU
Day kém: 1500000 dong/thang | | Tién dién thoai: 300000 dong/thang
Phu bép budi sang: 2500000 déng/thang | | Tién di lai: 800000 dong/théang
Giao hang: 1000000 déng/thang | | Tién dn ubng: 2500000 dong/thang
Sach vo, tai lidu: 200000 déng/thang
Tiéu vat: 400000 déng/thang
Ban Mai:
THU NHAP CHI TIEU
Day kém: 1500000 dong/thang | | Tién dién thoai: 500000 dong/thang
Phuy giir xe budi téi: 2500000 dong/thang | | Tién di lai: 1000000 déng/théang
Giao hang; 1000000 dong/thdng | | Tién anudng: 3600000 dong/thang
Sach vo, tai lidu: 600000 déng/thang
Tiéu vit: 600000 dong/thang
Xem ca nhac: 400000 déng/thang

a) Lap bang ngin sach hing thang cua ban Binh va ban Mai.

b) Lép ké hoach tai chinh gitip ban Binh dat muc tiéu c6 dugc 20 triéu dong trong vong
mot nam dé mua mot chiée xe may dé di hoc.

c) Lap ké hoach ta1 chinh giap ban Mai dat muc tiéu co dugc 16 triéu démg trong vong
mét nam dé theo hoc mdt khoa day ban hang truc m:,-fén_



CAU HOI TRAC NGHIEM
Chon phwong an dung.
1. Trong chuyén doi giira cac don vi tién té, phuong thirc dugc sir dung pho bién nhat la

A. San lugng tién té. B. Ti gia hbi doai.
C. Ti 1¢ mua hang hoa. D. Biéu db lich sur gia.
2. Trong nén kinh té, chi s6 lam phat giup do luong
A. San luong tién té. B. Ti 1 that nghiép.
C. Su gia ting gia ca hang hoa va dich vu. D. Tang truong kinh té hing nam.

3. Lai suét danh nghia cua mot khoan vay la 12%/nam, ti 1€ lam phat la 4% mdi nim.
Lai sudt thuc hﬁng nam cua khoan vay do la
A. 48%. B. 8%. C. 16%. D. 3%.

4. Néu dau nim ban gui 100 triéu dong vao ngan hang vai 1ai suit danh nghia 1a 9%/nam,
ti 1¢ lam phat 12 3%. Sé tién (triéu dong) ban nhin duoc cudi ndm twong dwong vai so tién
lac déu nam la
A. 103 B. 109. C.112. D. 106.

5. Ong An gui tiét kiém 1 ti dong theo phuong thirc tinh 1ai kép vai 13i suit 6%/nam cho
ki tra ldi 1 ndm. Téng s6 tién (ti dong) ca von va li 6ng An nhéan dugc sau 10 nim la
A.16. B. 1,791, C. 1,952, D. 2,047.

6. Truong A co cac nganh hoc vén cac goir hoc phi nhu sau:

G6i 1: 150 triéu ddng; Goi 2: 200 triéu dong;

Géi 3: 250 triéu dong; Goi 4: 300 triéu dong.

Pé chuén bi tién sau 3 nim nita cho con lya chon nganh hoc phu hop v cac gor hoc phi
nhu trén, éng Pirc dd gii 1 ti ddng vao ngin hang theo phuong thir tinh 131 kép véi lai suat
8%/nam, ki tra i | nam. Véi s6 tién 1ai dng Pirc nhan dwoc sau 3 ndm, s nguyén vong
toi da ma con éng Pirc c6 thé chon duoc phi hop vai cac goi hoe phi trén la

Al B.2 C.3 D. 4.

7. Ba Nhung muén ¢6 500 triéu dfjng trong vong 5 nam, bﬁng cach gmn tiét kiém vao
ngin hang B véi 13i suit 8%/nim theo phuong thirc tinh 13i kép véi ki han 1 nam. Sé tién
(triéu dong) mdi thang ba Nhung cén guri tiét kiém vao ngan hang B dé dat muc tiéu tai chinh
no1 trén la
A. 69. B. 78. C. 86. D. 96.

8. Dé lap ké hoach tai chinh ca nhan, diéu quan trong nhat 1a

A Xac dinh muc tiéu tai chinh cua ban. B. Luong tién thu nhap cua ban.
C. S6 tién tiét kiém hién co cua ban. D. Sé no hién tai ctua ban.
9. Ban mudn tiét kiém tién, diéu ban nén lam la
A. Mua nhiéu do dit tién hon. B. Pi dn ngoai thuong xuyén.
C. bi lam thém dé ting thu nhap. D. Cit giam chi tiéu khong cén thiét.

10). Ban mua mot trai phiéu co ménh gia 1 000 USD v lar sudt 5%/nam va thai han 10 nam.
Néu lai dugc tra theo phuong thirc 1ai dom, s6 tién 13i (USD) nhén dugc sau 10 nam la
A. 500. B. 1500, C. 629. D. 1629.
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BAITAP TU LUAN
11. Ti 1& phén trim gia ca trung binh cta hang hod va dich vu cua Viét Nam ndm sau so voi
nam trudce dugc cho trong bang sau:

Nim 2017 | 2018 | 2019 | 2020 | 2021
Ti 1& phan trdm gid ca trung binh
$0 Vi1 ndm trudc

103,53 | 103,54 | 102,79 | 103,23 | 101,84

(Nguén: Téng cuc Théng ké)
Hay tinh ti 1¢ lam phat cua Viét Nam trong cac nam tir 2017 dén 2021.

12. Ong Pat dem giri hai khoan tién vao hai ngin hang khac nhau. Khoan tién thir nhat g
vao ngin hang A trong 15 thang, 13i suit 14%/ndm. Khoan tién thir hai giri vao ngan hiang
B trong 12 thang vai 14i suat 12,5%/nam. Cho biét hai khoan tién trén chénh léch nhau
30 triéu dong, 13i cua khoan tién thir nhat gap doi 13i cua khoan tién thir hai va ca hai
khoan tién déu tinh 13i theo phuong thire 13i don. Hay tinh khoan tién 6ng Dat giri & mdi
ngan hang.

13. Gia sir ban dang sir dung thé tin dung tai ngin hang D c6 thdi gian mién lii la
45 ngay, vol chu ki thanh toan tir ngay 12/9 dén ngay 12/10, ngay dén han thanh toan
la 27/10. Trong do, 1ai suat ap dung 1a 16%/nam va s6 du no toi thiéu can thanh toan la
4% tong sb tién chi tiéu. Phi tra chdm béng 2% s6 du no t6i thiéu can tra va tdi thiéu la
200 000 déng. Thé cua ban khong c6 du no diu ki va trong 30 ngay vira qua ban da
thuc hién cac chi tiéu:

« Ngay 18/9: Ban thanh toan mua sach 2 triéu dong. S6 du no 1 1a 2 triéu dong.

« Ngay 8/10: Ban thanh toan tién dién thoai 1 triéu dong. S6 du ng 2 1a 3 triéu dong.

« Ngay 01/11: Ban tra ngén hang 1 triéu déng. S6 du ng 3 (s6 no con lai) 1a 2 triéu dong.
Tinh s6 tién 13i phat sinh tir dich vu sir dung thé tin dung néi trén dén ngay 01/11.

14. Piu mdi nim 6ng Hai déu gui tiét kiém 500 triéu déng vao ngin hang véi hinh thirc
la1 kép ki han mot ndm. Tim sO tién ong Hai co duoc sau 5 nam, néu ldi sudt coa
ngan hang la:

a) 8% /mam; b) 14%/nam.

15. Béc Tam co hai thé tin dung, c6 ché do hoan tién khac nhau.

Thé tin dung A tinh 13i kép 22%/nam (tinh 13i kép theo ngay) kém theo khuyén mai
52 ngay khong tinh 1a1.

The tin dung B tinh 1d1 kép 19%/ndm (tinh 1a1 kép theo ngay) nhung chi ting thém
40 ngay khong tinh la1.

Béac Tam du dinh ding thé dé mua mt chiée ti vi co gia 20 triéu dong vao ding ngay
kich hoat thé dé c6 thé hudng t6i da sb ngay khéng tinh 13i. Hay cho biét bic Tam nén
sir dung thé nao dé thanh toan cho cura hang trong truong hop bac Tam chi co thé
hoan tién cho ngin hang sau ngay mua mét sb ngay sau dy:

a) 30 ngay; b) 60 ngay; c) 90 ngay; d) 240 ngay.

16. Bac Ha so hiru 500 c6 phiéu trong cong ty B san xuat may bom. Cho biét gia mét co phiéu
cua cong ty B 1a 4 500 ddng va céng ty cong bd chia cé tac 500 déng cho mdi cb phiéu.
a) Tinh tong sd tién ¢ tirc bac Ha nhan duoc.

b) Tinh ti suét sinh 1&i c6 phiéu cua cong ty B.
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Cho biét thong tin vé mot s cd phiéu theo ma va nganh nhu sau:
Giadongctra | ...« T Khoi |
Ma Nganh nghy 03/4/2023 Thsuat ﬁ'ﬁ;‘; giao dich uﬂzim
(VND) 3 thang (cd phiéu)
CPH | Ban l¢ 300 653,33%| 1960 0
ICC | Xdy dung va Vit liéu 24000 22.25% | 5340 100
NSS | San xuat thuc pham 3000 33,33% | 1000 0
PAT | Hoa chat 91480 33,51% | 30655 28000
PRC | Van tai 27200 128,68% | 35000 11220
PTG | Hang cé nhédn 300 666,67% | 2000 0
ST8 | Thiét bj va Phin cimg 17450 48,71% | 8500 543340
VOC | San xuat thuc pham 24180 41,36% | 10000 212710

(Nguon: https://tuoitre.vn/bat-ngo-voi-nhung-doanh-nghiep-tra-co-tuc-cao-tren-600-
20230406084911879. hlm)

a) Vao ngay 03/4/2013, bac IIlf:n déu tu bing cich mua 20000 co phlcu ICC von gia moi
co phleu la 12000 dong Dén ngay 03/4/2023, bac Hién ban het s0 co ]Jh]f:l] non trén.
Hay tinh tﬂng s0 tién 101 ma bac Hién thu dm:rc tir viéc ¢6 phiéu ting gia va tién ¢o tirc
dugc chia hang nam.
b) Vao ngay 03/4/2018, ¢6 Trang da mua 28 000 CD ]]hlf:ll PAT vén gia mdi ¢ phlcu la
61480 dong. Pén ngay 03/4/2023, co Trang ban hét sb co ]]hlf:ll noi trén. Hay tinh tong )
tién 101 ma ¢d Trang thu dugc tir viéc ¢o phleu tang gia va tién ¢d tie duoc chia hang nam.
Congty C déu tu 10 ti ddng vao mét quy déu tur trong thai gian 10 nam vo1 hop dong nhu sau:
—La suat 14%/nam (tinh la1 kép theo nira nam) cho 4 nam diu tién.
- La suat 12%/nam (tinh 13i kép theo quy) cho 3 nim tiép theo.
— Lai sudt 10%/nam (tinh 1ai kép theo thang) cho 3 nam cudi.
Viy gia tr1 tich luy sau 10 ndm cua cong ty B sé la bao nhigu?

Dua trén cac thong tin sau day:
Anh An:
THU NHAP ) CHI TIEU
Day kéem: 2 000 000 dcrng,-‘ﬂlang Tién dién thoai: 500000 dc-ngfthang
Phu giir xe budi tdi: 3 000 000 déng/thang Tien di lai: 1 000 000 dong/thang
Giao hang: 1 000 000 dong/thang Tién an uong: 2 500 000 dong/thang
Sach va, ta1 hiéu: 500 000 dong/thang
Tiéu vat: 500 000 dong/thang
Chi Lan:
THU NHAP i CHI TIEU
Tro gitip cua gia dinh: 1 000 000 dong/thang Tien dién thoai: 500 000 dong/thang
Phu ban hang: 2 000 000 dong/thang Tién di lai: 1 000 000 dong/thing
Trong tre: 1 000 000 dong/thang Tién an uong: 3 000 000 dong/thang
Sach vo, ta1 héu: 500 000 dong/thang
Tiéu vat: 500 000 dong/thang
Xem ca nhac: 500 000 dong/thang

a) Lap bang ngan sach h:ing thang cua anh An va chi Lan.

b) Lap ké hoach tai chinh giap anh An dat muc ticu co dugce 30 trigu dong trong vong
mot nam df: theo hoc moét khoa hoc tlf:ng Anh.

c) Lap ké hoach tai chinh giap chi Lan dat muc tiéu c6 duge 10 tnéu dnng trong vong
mdt nam dé theo hoc mot khoa day ban hang truc tuyf:n

d) Anh An co thé tao ra mot dung tién trong 36 thang bang cach méi thang giri 1 tridu dnng
tiét kiém duoc tir ngdn sach vao ngin hang véi a1 suat 6%/nam theo phuong thire tinh la1 kep
cho ki han | thang (ki tra 131 theo thang). Tinh s6 tién anh An thu dugc vao cudi dong tién.



Chuyén dé 3
BIEN NGAU NHIEN RO RAC.

CAC SO DPACTRUNG CUA
BIEN NGAU NHIEN RO RAC

Bién ngau nhién dugc diing dé mé ta nhiéu dai luong ngau nhién trong thuc té, vi du nhu sé cau tra loi diing
cia hoc sinh trong mot bai thi trac nghiém, so ban thang trong mét tran dau bong da hay gia cia cd phiéu
trén thi trudng chiing khoan.

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu vé bién ngau nhién roirac, trong trudng hop cac bién ngau nhién chi
nhan hitu han gia tri. Ching ta sé tim hiéu cich xay dung bang phan bé va cach xac dinh cac sé dactrung nhu
ki vong, phuong sai va d léch chuan cia bién ngau nhién réi rac. Chiing ta cling sé tim hiéu mat sé phan ba
cé nhiéu iing dung trong thuc té la phan bé Bernoulli va phén bé nhi thiic.

;M '

| \ ¥ i
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Con tem in hinh chan dung nha toan hoc ngudi Thuy Si Jakob Bernoulli (1655 - 1705),
ngudi da cé nhitng déng gép quan trong cho Li thuyét Xac suat.

@) Sau chuyén dé nay, ban cé thé:

—Nhén biét dugc khai niém bién ngau nhién réi rac; phan bé xac suat cda bién ngau nhién
réi rac; ki vong, phuong sai, @6 léch chuan cua bién ngau nhién rai rac.

- Lap va doc dugc bang phan bé xac suat cia bién ngau nhién réi rac vai mot sé it gia tri.

- Tinh dugc ki vong, phuong sai va dé |éch chuan cla bién ngau nhién réi rac.

— Giai thich duoc y nghia thuc tién cla cac 56 dac trung cla bién ngau nhién réi rac.

- Nhan biét dugc khai niém vé phép thir lap va cdng thic Bernoulli.

— Nhan biét dugc khai niém phan bé nhi thirc. Nhan biét duogc y nghia clia phan bé nhi thic.

- Van dung ducgc kién thic vé xac suat, cac s dac trung cla bién ngau nhién roi rac,
phan bé nhi thiic d€ giai quyét mét s6 bai toan lién quan dén thuc tién.

53



ai 1.BIEN NGAU NHIEN RO1 RAC

Tit khoa: Bién ngau nhién réi rac; Phan bd xdc suat;
Ki vong; Phuong sai; Dé léch chuan.

@ Ban Ha tham gia tro cho gieo démg Xu Shquyin vl
tring thuong véi ludt choi nhu sau: O méi | Ketquatungdongxu | g0 4 iang ()

lwot choi, ban Ha gieo dong thoi hai dong xu
can déi va dong chat. Néu ca hai dong xu . . 4
déu sﬁp, ban Ha dugc thmfmg 4 quyén
vor; néu co dung 1 dnng Xu sapj ban Ha . ' I

dugc thuong 1 qu}rﬂn vo; con néu khong

c6 ddng xu nao sip, ban Ha khéng duoc 0. 1

thuong. Go1.X 1a s6 quyén vo ban Ha dugce

thudng sau 1 luot choi. Xéc suit X nhan 0 0 0

gia tnn bang bao nhiéu la cao nhat?

1. Bién ngau nhién r&i rac

q Mot hop chira 4 tam thé cung loai dwoc dédnh s6 1an lugt tir 1 dén 4. Liy ra ngau nhién
dong thot 2 the tir hop.
a) Dai lugng tong céc s viét trén 2 thé c6 thé nhan cac g1 tr1 nao?
b) Dai lugng tich cac s viét trén 2 thé co thé nhan céac gid tri nao?

Khi thuc hién mot phép thir ngiu nhién, cac két qua cua pheép thu co thé dugc mé ta
théng qua mot dai luong nhan gid tri bing so.

*=  Bién ngﬁu nhién roi rac la mot dai lugng nhan mot s6 hitu han cac gia tn hi"mg sé,
céc gia tri nay la ngau nhién va khong thé du doan trude duoc.

Céc bién ngﬁu nhién ron rac thuong duoc ki hiéu bo1 cac chrcaimmhoa X, ¥, Z, ...
Vidu 1. Gieo ddng thoi hai con xic xic can ddi va dong chat.
a) Xac dinh khong gian mau cua phép thir.
b) Xeét da1 luong X la trung binh cdng cua s6 chidm xudt hién trén hai con xuc xic. X ¢
phai la bién ngau nhién roi rac khong? Tai sao?
c) Xac dinh tap hop cac két qua thuan loi cho bién ¢6 “Gia tri cua X khong vuot quéa 27,
duoc ki hiéu la [X' < 2].

Gidi
a] Khnng glan mau cua phép thirla Q = {{: N, jeN, 1=1i J= 6}, trong do (i; j) la chi
két qua sé chdm xudt hién trén con xuc xic thir nhit va thir hai 1an leot la i va .
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b) Ta khéong thé du doan trude dugc gid tri cua X, tuy nhién ta biét X chi c6 thé nhan gia

tr1

thudc tap hop {1; 1,5:2;25;3;3,5;4:45:5:5,5; 6} gém hiru han phﬁn tir. Dodo X

b - A = s Ty
la bién ngau nhién ron rac.

c) Tap hop cac két qua thudn loi cho bién ¢6 [X < 2] 1a {(1; 1); (1; 2); (2; 1); (1; 3);

(3;

&

1);(2; 2)}.

Mot hop chira 5 vién bi xanh va 7 vién bi do co cung kich thuéc va khéi luong.
Cac vién bi xanh duoc danh s6 tir 1 dén 5; cac vién bi do dwoc danh s tir 1 dén 7.
Lﬁy ra ngﬁu nhién cung mot luc 2 vién bi tir hop. Trong cac dai lwong sau, dai luong
nao la bién ngau nhién roi rac?

a) Pai luong X 1a tong cac sb ghi trén hai vién bi.

b) Pai luong Y la tich cac s6 ghi trén ha1 vién bi.

¢) Pai lugng Z biang 1 néu hai vién bi cing mau, bang 0 néu hai vién bi khac mau,

Mot hop chira 10 tAm thé gidng nhau, trong d6 c6 1 thé la thé may mén. Ban Khué
rit ngau nhién timg thé trong hdp cho dén khi lay duge thé may min. Goi X 1a s6 thé
ban Khué da rit cho dén khi 1y duge thé may mén. Hoi X ¢6 phai la bién ngiu nhién
ron rac khong néu thé da rat ra khong dugc cho lai vao hop?

2. Phan bé xac suat ctia bién ngau nhién rai rac

’

Cau lac bo bong ro cua trurong co 20 hoc sinh
16 tudi, 14 hoc sinh 17 tudi va 10 hoe sinh
18 tudi. Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh cua

cau lac bo vago1 X'la tudi cua hoc sinh do.
Hoi X c6 thé nhan nhimg gia tn nao?
Tinh xac suat dé X nhdn moi gia tr1 do.

Hinh 1

Vi X la bién ngdu nhién roi rac bt ki, ta ¢ thé khong biét trudc duoce gia tri cua X.
Tuy nhién, ta cé thé xac dinh dugc tip hop céc gia tri c6 thé cua X. Trong thuc té,
ngudi ta quan tim dén xac suat dé X nhan mdi gia tri do.

- -

o
=

Gia sir bién ngau nhién roi rac X nhan cdc gia trix,. x,, ..., x,.
Véi mdi k= 1;2; ... n, goi p, 1a xac sudt X nhan gia tri x,, ki hiéu la
P(X=x)=ps.
Bang sau diy duoc goi 1a bang phéin bé xdc suit ciia bién ngau nhién réi rac X,
hay bdng phin bé xdc suit cia X.

X X, X, X

P P P2 P
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Chu y: Trong bang phin bé xéc sudt cua X, ta luén co

ptptatp,=1
Vidu 2. Lip bang phan b6 xac suat cta bién ngdu nhién roi rac X xéc dinh & (») (trang 54).

Gidi

Tap céc gia tri ¢ thé cua X1a {0; 1; 4}.
Bién cd “X bing 4” xay ra khi ca hai dong xu cung sap. Do do P(X=4) = %_
Bién ¢6 “X biang 17 xay ra khi c6 ding mét dong xu sip. Do do P(X=1) = %
1

Xéc sudt cua bién ¢ “Xbing 0" 1a P(X=0)=1-P(X=1)-P(X=4) = "

Bang phan bd xac sudt cua X 1a

X 0 1 4

1 1 1
P i i i
4 2 4

Vi du 3. Mgt tii chira 5 vién bi xanh va 2 vién bi do cé ciang kich thudce va khbi luong.
Chon ra ngiu nhién cting mét lac 3 vién bi tir tii. Goi ¥1a s6 vién bi xanh trong 3 vién b1
dugce chon ra.
a) Tim tédp cdc gia tri co thé cua bién ngﬁu nhién ron rac Y.
b) Lap bang phén b xac suit cua Y.
Gidi

a) Do chi ¢6 2 vién bi do nén néu chon ra 3 vién bi tir tai thi phai co it nhit 1 vién bi xanh
trong 3 vién b1 do. Vay tap cac gia tn co thé coa Y1a 11; 2; 3.
b) Téng sb két qua co thé xay ra cua phép thi 1a n(Q) = C; =35.
e Bién cd “Y bing 1” xay ra khi chon ra dwoc 1 vién bi xanh va 2 vién bi do. Sé két qua
thudn lgi cho bién ¢6 “Y bang 17 1a C1C; =5.

Xdc sudt cia bién c6 “Ybing 17 1a P(Y=1) = % = %
e Bién cd “Y biang 2” xay ra khi chon ra dwoc 2 vién bi xanh va 1 vién bi do. Sé két qua
thu@n lgi cho bién ¢6 “Y bing 2” 1a C2C, = 20.

Xdc suat cua bién ¢6 “Ybing 27 1a P(Y=2) = % = %_
e Bién cb “Y bing 3” xay ra khi chon ra dugc 3 vién bi xanh va khong c6 vién bi do nao.
S6 két qua thuan lgi cho bién ¢d “Y bang 3" 1a C; =10.
10 2

Xdc sudt cia bién ¢6 “Y bang 3" 1a P(Y=3) = Tt



Bang phan bb xéc suit cua Y la:

Y 1

3
2
7

| |2

|
7

Vi du 4. Minh phai thue hién hai thi nghiém. Xac sudt thanh cong cua thi nghiém dau tién
1a 0,8. Xac suit thanh céng cua thi nghiém thir hai bing 0.9 néu thi nghiém dau tién
thanh cong va bing 0,6 néu thi nghiém déu tién khéng thanh cong. Goi X 1a sb thi nghiém
Minh thuc hién thanh céng. Hay lap bang phan bd xdc suat cua X.
Gidi
Ta ¢6 so db hinh cdy sau:
Thi nghiém 1

Thi nghiém 2 Xacsuat X

0,9+ Thanh cong 0,72 2
0.8~ Thanh cong <:
0,1™~Khéng thanh cong 0,08 |
Y Khéong 0,6 Thanh cong 0,12 1
" thanh céng
0,4 ™Khéng thanh cong 0,08 0
Bang phan bé xéc suit cia X 1a
X 0 1 2
P 0,08 0,2 0,72

Vidu 5. Cho bién ngau nhién roi rac X ¢6 bang phin bé xéc sudt nhu sau:

X

—-0,7

-0,3

0,3

1

P

P

0,3

0.4

0.1

k

a) Xac dinh gia tr1 cua p.
b) Tinh xac suat cta bién ¢ “X nho hon 0,3” va cia bién ¢ “X nho hon 1.
Gidi

a)Dop+03+04+0,l=1nénsuyrap=02.
b) Bién ¢6 “X nho hon 0,3” xay ra khi X = —0,7 hodc X = —03. Do d6 xdc sudt cua
bién ¢6 “X nho hon 0,3” 1a

P(X<03)=P(X=-07)+P(X=-03)=02+0,3=035.
Bién c6 dbi cua bién ¢ “X nho hon 17 xay ra khi X = 1 nén xac suit cta bién ¢ “X nho
hon 17 13

PX<1)=1-PX=1)=1-0,1=009.
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% Ban Dung tham gia tro chol ném phi tiéu trung thuong von luat chor nhu sau:

3.

O mdi luot choi, ban Dung ném mét min phi tiéu. Néu ban Dung ném dugc vao
vong 10 diém, ban Dung duoc thuong 2 qua bong bay; néu ném dugc vong 9 diém,
ban Dung duoc thuong 1 qua bong bay. Néu khong ném dugc vao vong 9 hay
10 diém thi ban Dung khéng duogc thuong. Goi X 1a sb bong bay ban Dung duoc
thuong trong mét luot choi. Lip bang phan bd xac suit cua X biét ring xdc sudt
ban Dung ném duoc vao vong 10 diém 1a 0,1 va vong 9 diém 1a 0,2.

Ki vong ctia bién ngau nhién rai rac

,@ Khao sat 40 hoc sinh lép 12A vé s6 xe may c6 ¢ gia dinh mdi ban. Két qua duoc ghi

-
=

vao bang tan so0 sau:

S6 luong xe 0 1 2
Tén s6 4 12 18 6

Hoi trung binh trong moi gia dinh cac ban 16p 12A ¢é bao nhiéu xe may?

g J . - ;. .: -} e r ¥ - H'. r :.
*  (ia s bién ngau nhién rén rac X c6 bang phan bo xac suat nhur sau:
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X o X, X

4 T n

' P P - P,

Ki vong cua X, ki hicu la E(X), 1a mot ) dugc tinh theo cong thire
EX)=xp,txp,+ ...+ xp,

Vidué. 0 3, chon ngiu nhién mot ban hoc sinh 16p 12A va goi X 1a s6 xe may c6 &
gia dinh ban do.
a) Lap bang phén b xac suit cua X.
b) Tinh ki vong cua X.

Gidi
Do mdi gia dinh cic ban hoc sinh 16p 12A ¢6 tir 0 dén 3 xe may nén bién ngiu nhién
roiracXnhancacgiatrn la0; 1; 2; 3.
Tong s6 két qua co thé xay ra khi chon ngau nhién mdt hoc sinh 16p 12A 1a n(Q) = 40.
Do ¢6 4 gia dinh c6 0 xe may nén s6 két qua thuin loi cho bién ¢b “X bing 0™ 1a 4.

Viy xdc sudt cua bién ¢ “X bing 07 1a P(X = 0) = % =0,1.
Tuong tu, ta c6 P(X=1)= 12 =03: P(X=2)= 18 _as: PX=3)= S _o1s
g e 4{' X 2 4{} ¥ k] 4{] 3 -
a) Bang phan bd xdc suit cia X 1a
X 0 1 2 3
P 0.1 0.3 0.45 0,15

b) Ki vong cua X'la
EX)=0.01+1.03+2.045+3.0,15=1,65.



Y nghia ctia ki vong

Ki vong E(X) la da1 lugng déc trung cho d¢ 1om trung binh cua bién ngﬁu nhién X. Do do,
ki vong E(X) con duoc goi la gia tri trung binh cua bién ngau nhién X, no co thé
khéng thudc tap cac gia tri cua bién ngiu nhién.
Vidu 7. Pau nam 2022, chi Thuy ¢6 100 triéu dong.
Tai thoi diém do, 13i sudt ngdn hang 1a 9% mdt nam
(ki han mot nam) va gia mdi c6 phiéu ABC la
25000 dong. Mot chuyén gia cho ring dén
cudi niim 2022, gia co phiéu ABC sé la 26000 déng
voi xac suat 0,4 va la 30000 déng voi xdc suit 0,6.
a) Gia st chi Thuy dung 100 triéu déng dé mua co
phiéu ABC vao dau nam 2022. Goi X 1a s6 tién chi
Thuy thu duge khi ban hét lugng cé phiéu do vao
cubi ndam 2022. Hay tinh ki vong cua X,

b) Néu chi Thuy gui 100 triéu dong vao ngan hang vao dau nam 2022 va rat sau mét nim
thi thu duoc bao nhiéu tién?

c¢) Trong hai phuong an déu tu trén, phuong an nao c6 kha nang thu duoc tién 14i cao hon?
Giai thich.
Gidi
a) Tai thoi diém dau ndm 2022, gia mdi cd phiéu ABC 14 25000 dong nén chi Thuy mua duoc
100000 000 : 25000 = 4000 (c6 phiéu).

Néu vao cudi nam 2022, gia mdi cd phiéu ABC 1a 26000 dong thi

X =26000 4000 = 104000000 (ddng) vdi xac suit 0.4,
Néu vao cudi nam 2022, gia mbi c6 phiéu ABC 1a 30000 dong thi

X =30000 . 4000 = 120000000 (dong) véi xic suit 0,6.

Ta ¢6 bang phéan bd xic sudt cua X 1a

X 104000000 120000000

P 0.4 0,6

a ¥

Ki vong cua X la
E(X) = 104000000 . 0,4 + 120000000 . 0.6 = 113600 000.
b) Néu chi Thuy guri 100 triéu dong vao ngén hang vao diu nim 2022 va rat sau mdt nim
thi ch1 Thuy thu duoc so tién la
100000000 . (1 + 9%) = 109000000 (déng).
¢) Vi £(X) > 109000000 nén néu chi Thuy dau tw vao c phiéu ABC thi s& co kha nang
nhén dugc tién a1 cao hon so vor gin tiét kiém vao ngan hang.
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& Mot hop chira 3 thm thé cung loai duoc dénh s tir 1 dén 3.

o,

a) Liy ra ngiu nhién | thé tir hdp. Goi X 1a sb ghi trén thé do. Hay tinh ki vong cua X,
b) Lay ra ngiu nhién dong thai 2 thé tir hop. Goi ¥ 12 s6 16m hon trong hai s6 ghi trén
hai the do. Hay tinh ki vong cua Y.

O mot hdi cho, nguol ta t6 chirc tro choi ¢ thuong nhu sau: Co 3 qua bong
gidng nhau dugc danh s6 tir 1 dén 3 va 3 cai hop gidng nhau ci’mg dugc danh sb
tir 1 dén 3. Ngum choi bi bit mét va phai cho bong viao hép sao Chﬂ moi hdp co ding
1 qua bong. Ung véi mdi qua bong cho vao hép co cung sé vai no, ngudi choi
sé dugc thuong 2000 dnng_ Trude mdi luot choi, ngudi choi phai mua vé & chd
quan tro vor gia 1 000 déng_ Néu so sanh vé mat trung binh thi ngudt chol hay
quan tro co lgr hon?

4. Phuong sai va dé léch chuan chia bién ngau nhién r&i rac

’® Cho hai bién ngu nhién roi rac X va ¥ ¢ bang phan bd xac sudt nhu sau:

X -3 2 3

P 0,25 0,5 0,25
Y 200 2 200
™ 0,25 0,5 0,25

a) Hay so sanh ki vong cua X va ki vong cua V.

b) Bién ngau nhién ron rac nao co cac gia tr1 “phan tan™ rong hon?

2 <A v - P v r : : . - 2 x - g - . . &
bé biét mirc do phan tan cac gia tnn cua bién ngau nhién ron rac, ta co khar mém

phuong sai va do léch chuan cua bién ngau nhi€n ron rac nhur sau:

* (9

LR Ty = - m o - P . - A A
¥ (Gia su bién ngau nhién 1o rac X c6 bang phan bo xdc suat nhu sau:

X X, X, X,

M

P P P2 P

Phwong sai cua X, ki hiéu la V(X), dugc xac dinh bon

VX) =[x, - EX)Ip, + ... + [x,— EX)Ip,.

Pé léch chudn cua X, ki hiéu 1a o(X), 12 cin béc hai sé hoc cua phuong sai, nghia 13

o(X)= V().

Tir cong thie tinh V(LX) va o(X) o trén, ta ﬂlﬁ}r néu céc gla tr1 x,, ..., x, cang cach xa
ki vong E(X) thi (X)) va o(X) cang lon.



Y nghia ciia phuong sai va dé léch chudn
— Phuong sai va do 1éch chuén 1a céc s6 khong am dung dé do mic do phén tan cac gia tri
ctia mot bién ngu nhién roi rac xung quanh ki vong cta no. Phuong sai va do léch chudn
cang lon thi do phan tan cang lon.
—Bao léch chuin va bién ngﬁu nhién ron rac co cung don vi do.
Vidu 8.
a) Tinh phuong sai va do léch chuan cua cac bién ngiu nhién roirac Xva ¥ o ,@ (lam tron
két qua dén hang phan trim).
b) Su dung do léch chuﬁn, hay so sanh d6 phan tan cua ha bién ngﬁu nhiénroirrac Xva ¥,
Giai
a) Ki vong cua X'la
EX)=(-3).025+2.05+3.025=1.
Phuong sai cua X la
VX)=(-3-1).025+(2-1).05+(3-1).025=55.
Do 1éch chuin cua X 1a
o(X) =V (X) =4+/5,5=2,35.
Ki vong cua ¥ la
E(Y)=(-200).025+2.0,5+200.025=1.
Phuong sai cua ¥ la
MY)=(-200-1).025+(2-1)".0,5+(200—1)*.0,25=20001.
Do léch chudn cia Y 1a
o(¥) =V (Y) =4/20001 = 141,42

b) Do oY) = o(X) nén xét theo do léch chuém, bién ngﬁu nhién ron rac ¥ co do phan tan
cao hon bién ngdu nhién réi rac X,
Chda y: Phuong sai F(X) cling co thé dugc tinh boi cong thirc sau:

MX) = x'p +..+%,p, ~[E(XO]. (1)

% Hay tinh /(Y) & Vi du 8 bing cong thitc (1).

Vi du 9. Hién tai, gia mot c6 phiéu ABC la 20 000 déng va mot co phiéu DEF la
25000 ﬂéng_ Theo cac chuyén gia du doan, néu th1 truong xdu di thi sau mot nam,
gid o phiéu ABC va DEF sé lin luot 1 21 000 déng va 23 000 dong; con néu thi truong
tot 1én thi sau mot nim, gia ¢ phiéu ABC va DEF sé& lan luot 1a 25000 déng va
34000 dong. Xac suit thi truong tt 1én va xac sudt thi truong xau di déu bang 0,5.
Anh Phudc vay @ mot ngan hang 100 triéu dong dé mua c6 phiéu ABC va chi Loc ciing vay
& ngin hang dé 100 triéu dong dé mua c6 phiéu DEF. Lii suit ngin hang 1a 8% mét nim.
Sau 1 nim, anh Phudc va chi Loc ciing ban hét s6 ¢6 phiéu da mua. Goi X va Y1a s tién
con lai sau khi tra ng ngdn hang cua anh Phudc va chi Loc. X va ¥ chinh la khoan 131 do
hoat dong déu tu mang lai.
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a) Can cir theo thong tin cua chuyén gia, hay so sanh khoan la1 trung binh cua anh Phudc
va chi Loc.

b) Gia sir do rai ro cua mot khoan dau tu duge tinh bing ti sb gitra do léch chuin cua
khoan 13i va sé tién mua cb phiéu ban dau. Hay so sanh do ru ro cua khoan diu tu cua
anh Phudc va chi Loc.
Gidi

a) Sé ¢6 phiéu ABC anh Phudc mua duoc la

100 . 10° : 20000 = 5000 (c6 phiéu).
S tién von va 1di anh Phude phai tra cho ngin hiang sau 1 nim la

100 . 10° . (1 + 8%) = 108 000000 (dong).
Néu thi thuong x4u di, khoan 13i anh Phuéc thu duoc sau 1 nim la

X=5000. 21000 - 108000000 =—3 000000 (dong) voi xac sut 0,5.
Néu thi trwong tt 1én, khoan 1ai anh Phude thu duge sau 1 nam 1a

X=15000.25000 — 108000000 = 17000000 (déng) véi xac suit 0,5,

Ta c6 bang phan b6 xéac sudt cua X 1a

X
P

~3000000
0,5

17000000
0.5

Ki vong cua X la
E(X)=-3000000 0,5+ 17000000 . 0,5 = 7000000 (dong).
S6 ¢6 phiéu DEF chi Loc mua duoc 1a
100 . 10° : 25000 = 4000 (cd phiéu).
S tién von va lai chi Loc phai tra cho ngin hang sau 1 nam la
100 . 10° . (1 + 8%) = 108000000 (dong).
Néu thi thuong xau di, khoan 1ai chi Léc thu dwoc sau 1 nam la
Y=4000 . 23000 — 108000000 = — 16000000 (déng) vdi xdc suat 0,5.
Néu thi trwong tot 1én, khoan 1ai chi Loc thu duoc sau 1 nim la
¥Y=4000 . 34000 — 108000000 = 28 000000 (dong) vai xdc suit 0,5.

Ta ¢6 bang phén bd xac suét cia ¥ 1a

Y
P

— 16000000
0.5

28000000
0.5

Kiwvong cua Yla
E(Y)=-16000000. 0,5 + 28000000 . 0,5 = 6000000 (déng).

Vay néu cin cir theo thong tin chuyén gia thi khoan la1 trung binh cua anh Phude cao hon
cua chi Loc.



b) Phuong sai cua X la
F(X)=(-3000000)* . 0,5+ 17000000 . 0,5 — 7000000° = 100 . 10",
Ti s6 giira do léch chuan cua khoan ldi va s6 tién mua c6 phiéu ban diu cua anh Phudce la

J100 107

—=10,1.
100 .10
Phuong sai cua ¥ la
Y)=(- 1ﬁnnnm}n) 05+ zgmﬂnm}r 0,5—-6000000° =484 . 10"
Ti s6 gitra do léch chudn cua khoan 1ai va sb tién mua ¢ ]J]'l]f:'ll ban dau cua chi Loc 1a

J434 10"
N =22

100 .10°
Vay khoan diu tu cua chi Loc o dd rai ro cao hon khoan dau tu coa anh Phudc.

Moi ngay trong tuan, bac Linh s& chon mét trong ba phuong tién la xe dap, xe may
hoic xe buyt dé di dén co quan. Théi gian di tir nha dén co quan khi di bing xe dap,
xe may hodc xe buyt lan lugt 1a 20 phat, 10 phat va 12 phat. Biét ring xdc sudt
bac Linh chon xe dap, xe may va xe buyt lan luot 1a 0,3:0.5va0,2. Chon ngf—iu nhién
mot ngay trong tudn va go1.X'la thon gian bac Linh di tir nha dén co quan ngay hom do.
Tinh ki vong va phuong sai cua ..

|® Hai xa thu Vinh va Huy cung tap ban vao mét bia.
w2 . R - - - : - :

Xac suat ban tring vong 9 va 10 cua xa thu Vinh lan luot
1a 0.4 va 0.3. Xac suit ban trang vong 9 va 10 cua xa thu
Huy lan lwot 12 0,6 va 0,2. Diém s6 xa thi dat duoc khi
bin tring vong 10 va 9 lan lugt 1a 2 va 1. Néu xa thu
khong bin triing hai vong trén thi dugc 0 diém.

a) Néu so sanh theo ki vong thi xa thu nao co két qua
bén tét hon?

b) Néu so sanh theo phuong sai thi xa thu néo cé két qua
bén 6n dinh hon?

1. Cho bién ngau nhién réi rac Z ¢6 bang phéin bd xdc suat nhu sau:

i -2 -1 0 1 2
P 0,1 0,2 0.4 0,2 0,1

¥ 2

a) Tim tap cac gia tr1 co thé cua Z.
b) Tinh xac suat cua bién co “Z bang 0 va cua bién ¢o “Z la so am”.

2. Sau khi khao sat hiéu qua sur dung cua cac cot sac 6 to dién & mot khu vue, nguoi ta thu
dugce bang phan bo xac suat cua so luong xe, ki hicu la X, sac dién ¢ moi ¢t sac trong
mot ngay nhu sau:

X 0 1 2 3 4
P 0,1 P 4p 3p
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a) Tim p.
b) Hoi trung binh moét ngay co bao nhiéu xe duge sac dién o mot cot sac?
¢) Tinh do léch chuén cua X,

3. Mot tin chira 2 vién b1 xanh va 8 vién b1 do co cung kich thude va khbi luong. Chon ra
ngau nhién dong thai 2 vién bi tir tii. Goi ¥ 1a s6 vién bi do trong 2 vién bi duoce chon ra.
a) Hay tim tap cac gia tr1 co thé cua Y.
b) Lap bang phéin b xac sudt cua Y.
c¢) Tinh ki vong va phuong sai cua Y.

4. Két qua khao sat cin ning (lam tron dén 100 g) cta 50 trai siu riéng trong mot 16 hang A
duoc tong hop & bang sau:

Can ning (gam) | 2400 2500 2600 2700
Tén sb 6 20 16 8

a) Chon ngiu nhién 1 trai sau riéng trong 16 hang A va goi X 1a ¢an nang (lam tron
dén 100 g) cua trai siu riéng d6. Hay tinh ki vong va do 1éch chuan cua X,

b) Can nang cua mot qua sdu rieng dugc lua chon ngﬁu nhién tir 16 hang B co ki vong
2524 g va do léch chuan la 121 g Ho néu so sanh theo do 1éch chuan thi siu riéng o
16 hang nao c6 cin ning dong déu hon?

Bai 2. PHAN BO BERNOULLI
VA PHAN BO NHI THUC

Tir khoa: Phép thit lap; Phén bé Bernoulli; Cong thiic Bernoulli; Phan bé nhi thic.

|“/;\". A . F ol ] n . 3
L Mot loal hat giong co xac sudt nay mam

la 0,9. Bac Hoan gieo 100 hat giéng do
mot cach doc lap vor nhau.

Co6 ngum cho rin g “Trong 100 hat gié‘-ng
béc Hoan gieo s& c6 ding 90 hat nay mam”.
Nhén dinh do la ding hay sa1?

1. Phan bo Bernoulli

’Q T|]LI}’EI'I trrong Vinh gin mot tin hiéu vo tuyen tir Lhuyen dén tram diéu khién. Xac suat
dé tram diéu khién thu dugc tin hiéu vo tuyen la 0,8. Goi X 1a 6 tin hiéu vo tuyen cua
thuyf:n trurong Vinh dugc thu bo1 tram diéu khién. I ldy tinh ki vong va phuong sa1 cua X



Trong nhiéu phép thir, nguoi ta chi quan tim xem két qua cua no la thanh cong hay
thit bai. Nhimg phép thir dé dwoc goi la phép thir Bernoulli. Xét bién ngau nhién réi rac
X nhén gia tri bang 1 néu phép thir thanh cong va bang 0 néu phép thir thit bai. Phan b
xdc sudt cua X duge go1 la phan b6 Bernoulli.
9 Bién ngﬁu nhién ro1 rac X duoc go1 la co phan bé Bernoulli véi tham so p e (0; 1),
ki hiéu la X ~ Ber(p), néu X chi nhin haigiatnnlaOval, va PIX=1) =p;
PX=0)=1-p.

Chui y: Néu X ~ Ber(p) thi E(X) = p va V(X) =p(1 - p).
Vi du 1. Trong cac bién ngiu nhién roi rac sau, bién ngiu nhién rdi rac nao co
phan bé Bernoulli? Xac dinh gla tr1 cua tham sd p va tinh phuong sa1 cua cac
bién ngiu nhién rdi rac cé phan bd Bernoulli do.
a) X 1a s6 mit sip xuat hién khi gieo mot dong xu cin dbi va dong chit.
b) ¥ la s6 mit sip xuat hién khi gieo hai dong xu cin dbi va dong chat.
¢) Gieo hai con xtc xic can déi va dong chat. Bién ngiu nhién roi rac Z nhan gia tri bang 1
néu hai mit c6 cung s6 chdm xuat hién, hE'mg 0 néu nguoc lai.

Giai [
a)Xnhinhaigiatnla0, lvaP(X=1)=1-PX=0) =3

Vay X co phan b6 Bernoulli véi tham sé p =l_
Phuong sai cua X'1a V(X) = l(l —l) = l
2 2) 4

b) ¥ nhén ba gia tr1 1a 0; 1 va 2 nén ¥ khong co phan bé Bernoulli.

c) Z nhan hai gia tri 1a 0 va 1. Vi c6 6 két qua thuén lgi cho bién ¢6 “Z = 1” trong tong s6
36 két qua co thé xay ra nén
6
Z=1)=—=—,
d ) 36 6

Vay Z ¢6 phan bé Bernoulli véi tham sé p =é_

Phuong saicua Zla V(Z£) = l(l—lJ = i
6 6/ 36
Trong cdc bién ngau nhién roi rac sau, bién ngau nhién roi rac nao cd phin bd Bemoulli?
Xac dinh gia tr1 cua tham sO p va tinh do léch chuén cia cac bién ngﬁu nhién rin rac
c6 phan bd Bemoulli dé.
a)Xla sb mait 6 chim xuit hién kh1 gieo mot con xuc xic cin dbi va dﬁng chit.
b) Gieo 2 con xtic xdc cin ddi va dﬁng chat. Bién ngau nhién rii rac ¥ nhan gia tri
hfmg | néu xudt hién mat 6 chém, bﬁng 0 néu khong xuit hién mait nao 6 cham.
¢) Gieo | con xuc xic cin dbi va dé-ng chﬁtj go1Zla s6 du khi chia s6 chim xudt hién
cho 2.
d) Gieo | con xuc xic cin ddi va dé-ng chétj go1 I'la so du khi chia sé chim xuit hién
cho 3.
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2. Phép thi lap va cong thic Bernoulli

@ X¢ét phép thu ngau nhién T 1a “Gieo mdt déng xu can doi va dnng chat”. Hay liét ké
tit ca cac két qua co thé xay ra khi thuc hién phép thir Tba lan lién tlcp mot cach doc lap.

Trong thuc té c6 nhiéu hanh dong duoc lap la nhiéu lan, vi du nhu gieo hat tn:-ng cay,
truyén phat tin hiéu giira céc thiét bi hay kiém tra chat luong cac san pham.

-

*  Gia sir T1a mot phép thir ngiu nhién. Hoat dong lip lai nhiéu lin phép thu T duoc
go1 la phép thw lap néu cic lan thyc hién phép thu mot cach doc 1dp vor nhau,
tirc 1a két qua ciia mdi 1an thyc hién phép thir khéng anh hwong dén két qua cua cac
ldn thir khac. S6 lan thuc hién phép thir T dugc goi 1a sé ldn Igp cua phép thir 1ap do.

Vi du 2. Trong céc hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir 1ap? Hay cho biét s6 1an lap

cua cac hoat dong la phép thu lap.

a) Gieo mot con xuc xéc cin doi va ﬂﬁng chét 10 lan mét cach doc lap.

b) Mot hop chira 4 vién bi xanh va 3 vién bi tring c6 cing kich thudc va khbi luong.

LAy ra ngiu nhién 1 vién bi tir hép, xem mau rdi tra lai hop. Thue hién hoat déng nay 5 lan.

c) Mot hop chira 4 vién bi xanh va 3 vién bi tring c6 ctng kich thude va khdi luong. Liy ra

ngau nhién 1 vién bi tir hép, xem mau va bo ra ngoai hop. Thuc hién hoat déng nay 2 lan
Giai

a) Goi T la phép thir “Gieo mét con xiic xiic cin d6i va dong chit”.

Trong hoat dong ¢ cau a), phép thu T duoc lap lar 10 lin mét cach doc lap. Do do

hoat déng nay 1a phép thir lap vai sb 1an lap 1a 10.

b) Goi T 1a phép thir “Lay ra ngiu nhién 1 vién bi tir mét hép chira 4 vién bi xanh va

3 vién bi do ¢6 cung kich thuéc va khoi luong”.

Trong hoat dong ¢ cau b), phép tha T dugc 1ap la1 5 lin va sau moi lan thir, vién b1 duoc

tra lai hop nén khong lam anh huong dén két qua cua céc 1an thir khac, tirc 1a 5 1an thu

duoc thuc hién doc lap. Vay hoat dong o cau b) la phep thu lap vin s 1an lap la 5.

c) Xét hoat dong & céu ¢). Néu lan thir thir nhat 1y dwoc vién bi mau xanh thi xac suét liy
duoc vién b1 mau xanh ¢ lan tha tha hai la E Nguoc lai, néu lan thar thir nhat lay duoc

- . N 2 \ - - - s m - - r 1% . B R 4 P
vién b1 mau tring thi xac suat lay duge vién b1 mau xanh ¢ lan thu tha ha la r Do do

két qua ctia 1an thir thir nhat anh hwong dén két qua cua lan thu thir hai. Vay hoat dong c)
khong phai la phép thu lap.
9 Cho phép thir 7 va A la mot bién cd lién quan dén phép thu 7. Gia sir xdc sudt
bién c6 A xay ra & mdi lan thyuc hién phép thir T1a P(A)=p véi0<p < 1.
Thuc hién 13p lai n 1dn phép thir 7mét cach dée 1ap. Ki hiéu A4, 1a bién c6 “Bién c6 A
xdy ra ding k 1an trong n 1an thuc hién phép thu 77, k=0, 1, ..., n. Khi d6 xéc suit
cua A, duge xac dinh bo1 céng thire Bernoulli sau:
P(4,)=C,p"(1-p)"".



Vi du 3. Trong khéng gian, vé tinh Alpha truyén lan luot timg tin hiéu dén vé tinh Beta.
Biét rﬁng mdi lan vé tinh Alpha truy-?:n tin hiéu, xac sufit vé tinh Beta nhan duoc
thanh céng tin hiéu d6 déu bing 0,95. Gia sir vé tinh Alpha truyén 10 tin hiéu dén vé tinh
Beta mot cach doc lap. Tinh xac suit cua cac bién cb sau:
C: “Veé tinh Beta nhan dugc thanh cong 8 tin higu™;
D: V¢ tinh Beta nhan duoc thanh cong it nhit 9 tin hiéu™.
(Lam tron két qua dén hang phén trim.)
Gidi

Goi T la phép thir “Vé tinh Alpha truyén 1 tin hiéu dén vé tinh Beta”. Theo dé bai,
phép thir T dugc lip 10 lin médt cach doc lap. Goi A 1a bién ¢b “Vé tinh Beta nhin
thanh cong tin hiéu tir vé tinh Alpha”. Ta co P(4) =0,95.
Go1 4, la bién cb “V¢ tinh Beta nhan thanh cong k tin hiéu trong 10 tin higu™, von
k=01, .., 10. ﬂ’tp dung cong thie Bernoully, ta co

P(A4,)=CL 0,95 (1-0,95)"* véik=0,1, . 10.

Do do

¥

P(C) = P(4,)=C%,.0,95.0,05" = 0,07.

ViD=A,uAdy;vond;mA,,= & nén
P(D)=P(4,)+P(4,)=C;,.0,95".0,05' +C,}.0,95".0,05° =1,45.0,95° = 0,91.

% Trong (| l- (trang 64), I:]:fl;-,r tinh x4c sudt cia bién co “Trong 100 hat gmmIr bac Hoan gieo,
co dung 90 hat nay mam”™

& Ti 1¢ nguﬁri lao déng c6 bang dai hoc & mét khu cfmg nghiép la 30%. Tién hanh
) phong van lan lugt 10 ngudi lao dm]ﬂ duoc luya chon ngau nhién mot cach doc lap tir
khu cong nghiép do. Tinh xac sudt cia cac bién cd sau:

A: “Co dang 3 trong 10 nguoi duge phong vén c6 bang dai hoc™;

B: “Co it nhit 1 trong 10 ngudi duoc phong van ¢6 bang dai hoe”.

3. Phan bo nhi thuc

Mot cong ty dugce nhan ﬂ'l:i}" xdc suat mot bénh nhan co phan ung phu khi dugc
diéu tri bing mét loai thude M la 0,08. Chon ngiu nhién 10000 bénh nhén dwoc
diéu tri mét cach doc lap bang thude M. Goi X 1a s6 bénh nhén c6 phan g phu trong
10000 bénh nhin do. Hay viét biéu thire tinh ki vong cua X

’

Ta thdy X 1a bién ngau nhién roi rac nhin céc gia tri tir 0 dén 10000. Bién ¢ “X nhin
gla tr bﬁng k" xay ra kh1 co dang & trong 10000 bénh nhan co phan tng phu von thube M.
Do cac bénh nhan duge diéu tri doc lap von nhau va xac sut xay ra phan img phu cia méi
bénh nhan déu 1a 0,08 nén ap dung cong thirc Bernoull, ta co
P(X=k)= C} 0 -0,08°.0,92"""* vé&ik=0,1, ..., 10000.
Ta noi bién ngﬁu nhién ron rac X co phan bd nhi thie B(10000; 0,08).
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MGt céch tong quat, ta co dinh nghia phan bé nhi thire nhu sau:

-

% Cho s nguyén duong n va so thuc p € (0; 1). Bién ngiu nhién roi rac X duge goi la
co phan bé nhi thire B(n; p) néu X chi nhan cac gia tr1 thuoc tap hop {0; 1; ...; n} va
PX=k=C . p".(-py*, voik=0,1,.. ., n

Chu y:

« Cho phép thir T va bién ¢6 A lién quan dén phép thir 7 véi xédc sudt P(4)=p,0<p < 1.
Thuc hién phép thu T lap lai # 1an mét cach doc lap va goi X 1a sb lan xay ra bién ¢d A.
Khi d6 X la bién ngau nhién roi rac ¢6 phan bé nhi thie B(n; p).

* Khi n =1 thi phan bd nhi thire B(1; p) la phin bd Bernoulli.

Vi du 4. Trong cac bién ngau nhién roi rac sau, bién ngau nhién roi rac nao cé phan bé
nhi thirc?
a) Mot hop chira 4 vién bi xanh va 1 vién b1 do, cac vién bi cung kich thudc va khbi lugng.
Lay ra ngau nhién dong thon 2 vién bi tir hop. Goi X 1a so b1 do dugc lay ra trong 2 vién b1 do.
b) Yla so 1an xuit hién mit 1 cham khi gieo mot con xuc xic cin doi va dfmg chit 4 lin
lién tiép mot cach doc lap voil nhau.

Gidi
a)XnhincacgiatmmOval Taco PLX=0)= %=
nhi thirc B(1: 0.4).

0,6 va P(X=1)= 0.4 nén X c6 phin bd

b) Goi T la phép thir “Gieo mét con xic xic cin déi va dong chit” va 4 1a bién cb
“Xuat hién mat 1 cham”. ¥'1a s6 lan xay ra bién ¢6 A khi lip 4 1an phép thu 7. Do phép thi T
dugc lap 4 lan doc lap vo1 nhau va xac sut Xay ra bién ¢ A trong mai lan thir déu hﬁng

% nén theo chu y trén, ¥ la bién ngﬁu nhién ron rac co phan b nhi thire B[f—l; %)

Vi du 5. Trong mét phan xun;rng, ti 1€ san ph:im bi 16i cia mét day chuyén s;i‘n Xudt
1a 0,2%. Nhan vién quan li chat luong chon ngau nhién mét cach doc lap N san pham cua
day chuyén san xuit dé kiém tra.
a) Tinh xdc sudt dé nhan vién quan li chét luong tim ra it nhat mdt san pham bj 161 khi N= 10.
b) Tim gia tri nho nhat cia N sao cho xac suét tim ra it nhat mot san pham bi 161 16n hon 0,9
(Lam tron két qua dén hang phén nghin.)
Gidi

Goi T'1a phép thir “Chon ngdu nhién 1 san pham cua day chuyén”, 4 1a bién c¢b “San pham
liy ra bi 16i” va X la s lan xay ra bién ¢6 A khi lap N lan phép thu T
Do phép thir T duoc thuc hién N 1in doc 1ap véi nhau va xdc sudt xay ra bién ¢ 4
trong mdi lan thir déu bang 0,002 nén X 1a bién ngau nhién roi rac ¢o phan bd nhi thic
B(N:; 0,002).
a) Khi N'= 10 thi xac sudt tim ra it nhit mot san pham 151 1a

P(X=1)=1-P(X=0)=1-0.998" = 0,020.



b) Xac sudt tim ra it nhit mét san phﬁm 16i trong N san phém dwoc kiém tra 12
In0,1
In0,998

~ 1150,141 nén gia tri nho nhit cua N thoa man yéu cau dé bai la 1151,

PX=1)=1-PX=0)=1-0998">09<0,998"<0,1 < N>

In0,1
In0,998

Vi du 6. Trong mdt phép lai, xac sudt mot ca thé tao ra & thé hé F, mang bién di to hop
la % Goi X 12 sb ca thé mang bién di td hop trong 3 ca thé F, dugc lya chon ngiu nhién

mot cach doc lap.

a) Lap bang phan bé xdc suat cua X.
b) Tinh ki vong va phuong sai cua X.
Gidi
a) Goi T'1a phép thir “Chon ngiu nhién 1 cé thé & thé hé F,” va A 1a bién ¢6 “Ca thé duoc chon
mang bién di t6 hop”. Goi X 1a s6 lan xay ra bién ¢6 A4 khi ldp 3 lan phép thu T

Do phép thir T duoc thuc hién 3 1an mét cach doc lap voi nhau va xdc suit xay ra
bién cb A trong moi lin thir déu béng % nén X 1a bién ngau nhién roi rac ¢6 phén b
nhi thirc B(3; 5)_ Do d6
5 k 3 3-k
PX=k)=C} (E) [EJ VO k=0,1,2,3.
Lan luot tinh P(X = k) voi k=0, 1, 2, 3 tir cong thire trén, ta thu duoc bang phin b
xéc suét cna X nhu sau:

X 0 | 2 3
p 27 135 225 125
512 512 512 512
b) Ki vong cua X' la
EX)=0. 27 +1_135+2_225+ _E=E=I,S?S.
512 512 512 512
Phuong sa1 cua X'la
2
X)) =0°. 27 +1°. 135 +22_E+ EE_E—(EJ =£=ﬂ,?03125_
512 512 512 512 8 64

Chii y: Ngudi ta chimg minh duge ring khi bién ngiu nhién roi rac X ¢6 phén bd nhi thirc

B(n; p) thi

E(X) = np va V(X) =np(1 - p).



& Tinh ki vong cia X & & (trang 67).

& Cho bién ngau nhién ron rac X co phan bé nhi thirc B(5; 0,2).
a) Tinh xac suét cuia bién ¢6 “X 16n hon 3"
b) Tinh ki vong va do léch chuin cia X

()  Vio diu mia dong, trang trai A lip mdi 10 bong dén dé suoi 4m cho ga. Cac bong dén
hoat dong doc lap von nhau va s& duoc bat hién tuc trong mua dong. Bong b1 hong
khong dugc thay thé. Xac suat khnng b1 hﬂng trong ca mia dong cia moi bong
déu bang 0.8. Pan ga s& du 4m néu ¢ it nhit 7 bong dén hoat déng.

a) Tinh xéac sudt cua bién ¢6 “Pan ga du 4m trong sudt mua déng”.

b) Néu nguol ta mua du trir thém 1 bong dén loai rat tét, chic chin c6 thé sir dung
hét ca mua dong, va s& su dung no thay thé cho bong dén dau tién bi hong trong
10 bong dén ban diu, thi xdc suit cua bién cb “Pan ga du am trong sudt mua dong”
la bao nhiéu?

1. Mot hop chira 10 tim thé cung loai dwoce danh s6 tir 1 dén 10. Trong céc bién ngiu nhién
ron rac dudn day, bién ngﬁu nhién &1 rac nao coé phan bd nhi thirc?

a) Liy ra ngau nhién dong thoi 3 theé tir hop va goi X 1a s6 cac thé ghi s6 chin trong 3 the do.
b) Lay ra ngiu nhién dong thoi 3 thé tir hop va goi ¥ 1a sb cac thé ghi so chia hét cho 5
trong 3 the do.

c) Lay ra 1 thé tir hop, xem s6 roi tra thé lai hop. Lap lai phép thir trén thém 2 lan mot cach
doc 1ap va goi Z 1a so thé ghi sé chin trong céc thé 1dy ra.

2. Ti Ié ngudi ¢6 nhém mau O trong mét cong dong la 40%. Chon ngiu nhién mét cach
doc lap 8 ngudi tir cong dong do.

a) Tinh xac suat dé co dang 3 nguom dugc chon co nhom mau O.

b) Tinh xéc suat dé cé tir 3 dén 5 ngudi duge chon ¢6 nhém mau O.

¢) Gor X la sO nguol co nhom mau O trong 8 nguol dugc chon. Tinh ki vong va
phuong sai cua X

3. Co 60% tai xé thuong xuyén nghe tin tirc giao thong trén dai khi 1ai xe. Chon ngau nhién
mét cach doc lap 6 tai xé.

a) Tinh xac sudt dé co dang 4 ta xé thuong xuyén nghe tin tirc giao thong trén dai.
b) Tinh xéc suit dé cé it nhit 5 tai xé thudng xuyén nghe tin tirc giao théng trén dai.

4. Ti 1é phat bong hong coa mdt vin dong vién bong chuyén la 15%. Van dong vién do
thuc hién 40 qua phat bong mot cach doc lap vonr nhau. Gor X' la 50 qua phat bong hong
trong 40 qua do.

a) Tinh ki vong va phuong sai cua X
b) Hoi xdc suit X nhan gia tri bing bao nhiéu la 1én nhit?
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CAU HOI TRAC NGHIEM

Chon phuong an ding.

1. Cho bién ngau nhién réi rac X c6 bang phan b xac sudt nhu sau:

X -5

P 0.2

0.4

a) Xéc sudt cua bién ¢6 “X Ién hay bang 2" 1a

A0 B.0,4. C.08.
b) Ki vong cua X la
A -1 B.0,4. C. 1.

¥

c¢) Phuong sai cua X'la

A. 13,44, B. 15.4. C. 1,96.
2. Cho bién ngiu nhién roi rac X ¢6 phan bd nhi thire B(5; 0,2).

a) Xac suit cta bién ¢6 “X bang 2” la

A. 02048, B.0.0512. C. 0,0205.

b) Ki vong cua X la

A.02. B. 1. C. 0.,8.

c) Phuong sa1 cua X la

A 08. B. 0,89. C.0,64.

BAITAP TU LUAN

D.0.2.

¥

D 14

¥

D. 12,6.

D. 04

¥

3. Két qua khao sat chiéu cao (don vi: cm, lam tron dén hang don vi) cua 50 ciy gob

Trim Huong gidng dugc thong ké lai & bang tan sb sau:

Chiéu cao (cm) 18 19

20

21

Tén sb 5 21

17

7

Chon ngiu nhién 1 ciy giéng trong 50 cdy do va goi X la chiéu cao cua cay (don vi: cm

¥

lam tron dén hang don vi). Hay tinh ki vong va do 1éch chuan cua X,

. Péu nim ¢6 Ha vay ngan hang 2 triéu déng mua c6 phiéu ma DEF véi gia 20000 dong

mét co phiéu. Lai sudt ngin hang 1a 9,5% mot nam. Dén cudi nam, ¢6 Ha ban toan b

c6 phiéu do va lay tién tra ng cho ngan hang. Goi X 1a s6 tién con lai. Hay lap bang phan bé
xdc suat cua X, biét ring dén cudi nam, méi ¢6 phiéu ma DEF co gia la 25000 dong voi

xdc suat 1a 0,3 va 31000 déng véi xac suat 1a 0,7.

n
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6.

|

8.

9.

Mot hop chira 5 thm thé cung loai duge danh sé tir 1 dén 5. Thé s6 5 o thé déi duoc
10 diém con mdi thé ghi s6 chin c6 thé doi duge 5 diém. Céc thé con lai khong doi
dugc diém. Rat ra ngiu nhién déng thoi 2 thé tir hop va doi cac thé nay lay diém. Goi X
1a s6 diém doi duogc. Hay lap bang phan b6 xac suat, tinh ki vong va phuong sai cua Y.

Trong hop co 10 qua trimg cung loai, trong do co 8 qua trung binh thuong
va 2 qua trimg dic biét co 2 long do. Bac Lan lay ra ngiu nhién dong thoi
2 qua trimg tir hop, dip ching vao bat va quan sat sb long do trimg.
Goi X 1a s6 long do bac Lan quan sat duge. Hay 1ip bang phan bé xac suit
va tinh ki vong cua X Hinh 1

Ti 1€ nguot cao tudi trong mot cong déng dan cu 1a 23%. Chon ngiu nhién mét cach
doc lap 5 ngud trong cong df‘mg dan cu. Goi X 1a sb nguol cao tudl trong 5 nguol
dugce chon. Hay tinh ki vong va phuong sai cua X

Béc Minh thuc hién 10 lan ghép canh mét cach doc lap véi nhau. Biét ring xdc sudt
thanh céng cia mébi lin ghep la 0,75. Hay tinh xac sudt cia cac bién cb:

A: “Cé ding 8 trong 10 lan ghép thanh cong™;

B: “C6 it nhit 8 trong 10 lin ghép thanh cong”.

0] mdt khu wvue, tt ca tré so sinh déu 5 iy v Ti “;']:fé “T'_thl':"vm B
. N . s L : . 50 lieu vic xin phong bénh Viém gan

did duoc tlem_tu 1 dén 4 héu ‘W.El(.‘ Xin —

phong bénh Viém gan B trudc khi dugce !

. 60%
18 thang tudi.

110

50%
Biéu d6 bén biéu dién ti 1 tré em theo

s liéu véc xin phong bénh Viém ganBda

duoc tiém cho dén khi duoc 18 thang tubi  30% 3%

¢ khu vuce do. : . = I

a) Trung binh mo1 tré em fir kh_u vue

do duoc tiém bao nhiéu héu vic xin 3% I

phong bénh Viém gan B trudc khi duoc 4 (S6lidu
18 thing tu6i? vic xin)

b) Chon ngﬁu nhién mét cach doc lap 50 tré em tir khu vue do. Go1 X'1a so tré em da duoc
tiém it nhat 3 mii vic xin phong bénh Viém gan B trude khi duoe 18 thang tudi. Hay tinh
ki vong va phuong sai cua X

10. Co An thiét ké mét dé thi tric nghiém gém m cu hoi, mdi cau hoi co k lwa chon. Mbi cdu

12

tra lon dung duoc 1 diém. C6 An mudn thiét ké sao cho néu mot hoc smh lya chon phuong an
tra 1o cho mdi cau hoi mét cach ngau nhién va doc lap véi nhau thi diém sb trung binh
ctia hoc sinh d6 s 1a 10 v6i do 1éch chudn it nhét 1a 24/2. C6 An ciing muén sé phuong 4n
tra 101 k it nhit co thé. Vay cd An nén thiét ké dé véi m va k bing bao nhiéu?



BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bai toan quy hoach tuyen tinh

Bai toan quy hoach tuyén tinh (hai bién) 1a bai toan tim gia tri lon nhat, gia tri nho nhat
cua biéu thire dang F (x, ) = ax + by (a va b 1a cac so thuc khong dong thai bang 0) trén
mién nghiém €} cua mot hé bat phuong trinh bac nhat hai an (x vay).

Bang ngan sich

La cong cu giup theo ddi, tong hop thong tin vé thu nhap, chi tiéu va tiét kiém trong
mot khoang thoi gian nhat dinh, thong thuong 1a hing thang hodc hing nim.

Bién ngiu nhién rivi rac

La dai luong nhan mét s6 hitu han cac gia tri I::fing sﬁ, cdc gia tr1 nay la ngﬁu nhién
va khong thé du doan trudce duoc.

Chimg chi qu¥

La loai chiing khoan xdc nhin quyén s& hitu cua nha diu tu doi véi mét phin von gop
ctia quy déau tu chirng khoan.

Chimg khodin

La tai san, bao gom cac loai sau day: m phmu, trai phiéu, chimg chi qu¥; chimg quyén,
chlmg quyén co bao dam, quyén mua ¢ phan, chimg chi hru ki; chimg khoan phai sinh;

cac loai chimg khoan khac do Chinh phu quy dinh.

C# phiéu \

La loai chimg khoan xéc nhdn quyén va loi ich hop phap ciia nguoi so hitu déi véi mét
phén no cua t6 chirc phat hanh.

Cong thirc Bernoulli

Thyc hién lp lai n 1an phép thir 7 mot cach dae lap. Goi p la xdc sudt xuét hién
bién ¢6 A trong mdi lin thir. Xac suat bién ¢d 4 xuit hién & lan trong n lan thir la
Cip*(1-p)" ™ voik=0,1,...n

Déu tu tai chinh

La qua trinh ca nhin hodc t6 chirc sir dung nguén von dé mua cd phiéu, trai phiéu,
chimg chi quy, g tict kiém hay cac tai san tai chinh khac, ... nham muc dich
kiém thu nhap va loi nhudn trong tuong lai.

P léch chuin

Dic trimg cho dd phén tan cia bién ngau nhién va bing cin béc hai sé hoc ciia phuong sai.

K& hoach tai chinh ca nhéin

La mdt ban ké hoach chi tiét cho viéc quan li va sir dung tién ciia mot ngudi dé dat duge
muc f1éu tai chinh cia minh trong tuong lai.

Ki vong

Dai dién cho gid tri trung binh ma bién ngau nhién c6 thé nhén, bang tong cac tich cla
mdi gi tri ma bién ngau nhién c6 thé nhin vai xac suat bién ngiu nhién nhan gia tri do.

Lai domn
La tién ldi dugc tinh theo phuong thire sb tién i & mdi chu ki khong duge tinh vao
von goc dé tinh 14i cho chu ki tiép theo.
Lai kép

L La tién l4i dugc tinh theo phwong thirc so tién 1di & chu ki truéc nhap vao von goc
dé tinh 13i cho chu ki tiép theo.
Lai suat
La ti 1& phan trim giira tién 13i thu dwoc & cudi chu ki va tién von cho vay tir dau
chu ki do.

13



Lai suﬁt‘danh nghia . o

La la1 suat khong de cap dén cac yéu to lam phat.

Lai suﬁt‘thl_rc o

La la1 suat thure sur con lai sau khi co tinh yéu to lam phat.

Lam phat ‘

La su tang giﬁ cil:f'u hang hoa, dich vu trong mot khoang thot gian, dan dén viéce glam
gia trl cua dong tien.

Phin bo Bernoulli

Bién ngéu nhién réi rac X dugc goi la ¢o phian bo Bemoulli néu X chi nhan hai gia tri
ladval.

Phén b nhi thire

Bién ngau nhién réi rac X ¢6 phan bé nhi thire B(n; p) néu tap gia tri cua bién ngiu nhién
X1a{0;1; .. ;n}vaPX=hk=C,p(1-p) k=01, n.

Phép thir lap _

La hoat déng lip lai nhiéu lan phép thir 7' trong d6 cac 1an thir dirge thure hién mét cach
doc lap.

Phi sir dung thé 1 1 1

La cac loai phi ngudi sir dung can phai tra dé co thé sir dung thé tin dung.

Phuong sai ,

Phuong sai ctia X, ki hiéu la 1(X), dic trung cho do phan tin cia bién ngau nhién X,
Ring bude , . .

Hé bat phuong trinh bac nhat hai an trong bai toan quy hoach tuyén tinh con duoc goi
la rang budc cua bai toan do.

Tap phuwong dn ' ,

La tip nghiém ctia hé bat phuong trinh béc nhat trong bai toan quy hoach tuyén tinh.
Thé tin dung

La mét loai phuong tién thanh toan giip ban mua hang trudc va thanh toan lai sau cho
don vi phat hanh the.

Tigia : _

La ti 1é quy doi gia tri mot don vi tién té nay sang mot don vi tién té khac.

Ti 1€ lam phat _ 1

Puoc tinh bing ti 1 phan trim sur thay doi gia cia hang hoa, dich vu trong mot khoang
thoi gian (thuong 1a mot nam).

Tién : ,

La bat cir phuong tién nao dugc thira nhan chung dé trao doi hang hod, dich vu hodc
dé tra cac khoan no.

Tin dung

La quan hé vay muwon giita ngudi cho vay von va ngudi vay von dua trén nguyén tic
hoan tra c6 ki han ca von va lai.

Té chire tin dung

La cac co quan cé chirc ning cho vay von duogc phap luat cong nhén.

Trai phiéu

La loai chimg khodn xac nhdn quyén va loi ich hop phap ciia ngudi s hiru déi véi
mét phan ng cua to chire phat hanh.



BANG TRA CUU TU NGU

Bai toan quy hoach tuyén tinh

Bang ngan sach
- A = ey o
Bién ngau nhién ron rac

C

Chimg chi quy
Chung khoan

C6 phiéu

Cong thire Bermoulh

1))
Déu tu tai chinh
D6 1éch chudn

K
Ké hoach tai chinh ¢4 nhan
Ki vong

L

Lai don

Lai kép

Lai sudt

Lai suit danh nghia
Lai suét thuc

Lam phat

45
54

40
40
40
66

39
60

46
58

28
28
28
31
31
30

P

Phin bd Bernoulli
Phin b nhi thitc
Phép thir lap

Phi sir dung the
Phuong sai

R
Rang budc

T

Tap phuong an
Thé tin dung

Ti gia

Ti 1€ lam phat
Tién

Tin dung

Té chire tin dung
Trai phiéu

65
68
66
34
60

34
27
30
25
33
36
40
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Nhi xudt bin Gido duc Vigt Nam xin trin trong cam on
cdc fdc gid co tic phim, twr ligu dirg'e sir dung, trich din
trong cudn sdach nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: TRAN THANH HA — DANG THI THUY — NGUYEN THI PHUOC THO
Thiét ké séch: HOANG CAO HIEN
Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO

Minh hoa: PHAM NGOC KHANG — NGUYEN NGOC DAN THANH
Stra ban in: TRAN THANH HA — DANG TH| THUY
NGUYEN THI PHUPOC THO — HOANG THI THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH

Ban quyén thudéc Nha xuéat ban Gido duc Viét Nam.

T4t ca cac phan clia ndi dung cudn sach nay déu khéng duwoc sao chép, Iuu trik, chuyén thé
dwéi bat ki hinh thirc nao khi chwa cé s cho phép bang van ban cia Nha xuat ban
Giao duc Viét Nam.

CHUYEN DE HOC TAP TOAN 12 (CHAN TROI SANG TAO)

Masd: ...

1 [ ban, (QD insb ....) khd 19 x 26,5 cm
Blomn viing .o

Biachi: ...

SO DKXB: ...

S6 QPXB: ........, ngay .... thang .... ndm 20...
In xong va ndp lwu chiéu thang ... nam 20...
Masd ISBN: ...
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HUAN CHU'ONG HG cHI MINH

BO SACH GIAO KHOA LOP 12 - CHAN TROI SANG TAO

Tiéng Anh 12

Todn 12, Tap mijt

Toan 12, Tap hai

Chuyén dé hoc tap Todn 12
Ngirvan 12, Tap mit

Ngif van 12, Tap hai

Chuyén dé hoc tap Ngii van 12

Friends Global = Student Book

8. Lichsu12

9. Chuyeén dé hoc tép Lich sir12

10. Biali 12

11. Chuyén dé hoc tap Biali 12
12. Gido duc kinh té va phap luat 12

13. Chuyén dé hoc tap Gido duc kinh té

va phap ludt 12

14. Vatlin2

15. Chuyén dé hoc tap Vatli 12

16. Hod hoc 12

17. Chuyén dé hoc tap Hod hoc 12

18. Sinh hoc 12

19. Chuyén dé hoc tap Sinh hoc 12

20. Tin hoc 12 — Dinh hudng Tin hoc ing dung

21. Chuyén dé hoc tép Tin hoc 12 - Dinh hudng Tin hoc iing dung
22. Tin hoc 12 - Binh hudng Khoa hoc may tinh

23. Chuyén dé hoc tép Tin hoc 12 - Dinh hudng Khoa hoc may tinh
24, Amnhac 12

25. Chuyén dé hoc tap Am nhac 12

26. Hoat ddng trai nghiém, hudng nghiép 12 (1)

27. Hoat ddng trai nghiém, hudng nghiép 12 (2)

28. Gido duc qudc phang va an ninh 12

Céc don vi dau méi phat hanh

e Mién Bac:
« Mién Trung:

'
+ Mien Nam:

CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi

CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Bac

CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ba Nang
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Trung
CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Phuang Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam

CTCP Sach va Thiét bi Gido duc Clu Long

Sach dién td: http://hanhtrangso.nxbgd.vn




